Zaporedje {a, }nen je podano z rekurzivno zvezo
Up = Cp—10p—1 + -+ + Cqayq,

kjer so c¢g,cqi1,-..,Cq_1 realne konstante. Zelimo izracunati splosni ¢len
zaporedja {a, }nen. Zgornji rekurzivni zvezi priredimo polinom

p(t) =t" — cp i t" Tt — o™ — o — gt
Naj bodo 1, ...,z vse paroma razlicne nenic¢elne nicle polinoma p.
Nastavek za izracun splosnega ¢lena je odvisen od veckratnosti nenic¢elnih
nicel zy,...,z5. Naj bo A; kratnost nenicelne nicle z; polinoma p. Del

nastavka, ki pripada nicli z; je

Ti(n) == Ar(j)x + Ag(j)n - o + -+ + Ay, (j)n’\j’lzc?,
kjer so A1(j),..., Az, (j) neznane konstante. Nastavek za a, is¢emo v obliki
Ty(n) + - -+ + Ti(n). Opazimo, da imamo veliko neznanih konstant, katere
moramo doloc¢iti. Da jih dolo¢imo, potrebujemo precej zacetnih pogojev.
Skratka, potrebujemo natanko n — d zacetnih pogojev.

Oglejmo si nekaj primerov.

Primer: Zaporedje {a,},en je podano z rekurzivno zvezo a, = 3a, 1 —
2a,_o za n > 3 in zacetnima ¢lenoma a; = 1 in as = 2. Dolo¢imo splosni ¢len
zaporedja {a, }nen. Polinomska enacba t™ = 3t"~! — 2¢"~? ima dve enkratni
nenicelni nicli x; = 1 in oy = 2. To sledi iz t"2(t? =3t +2) = t"2(t — 1)(t —
2) = 0. Nastavek za splosni ¢len zaporedja {a, }nen je tore]

x,=A-1"+B-2".

7 upostevanjem a; = 1 in ay = 2, dobimo A = 0 in B = % Odtod sledi
a, = 2" L.

Primer: Ce so razlicne nenic¢elne nicle prirejenega polinoma enake 2,5, 7
in vse imajo veckratnost 1, potem je nastavek za splosni ¢len enak

apb=A-2"+B-5"+C-7".

Tukaj potrebujemo prve tri ¢lene zaporedja, da izracunamo A, B in C.



Primer: Zaporedje {a,}nen za n > 4 je podano z rekurzivno zvezo
ap = 30p—1 — 3An—2 + Up_3

in zacetnimi ¢leni a; = 0, as = 1 in a3 = 1. Ker ima polinom ¢"* — 3t"~! +
3t"~2 — 1 eno samo vendar trojno nenicelno niclo 1, nastavek za a,, i§éemo v
obliki

an=A-1"+B-n-1"+C-n?-1"

Iz zacetnih pogojev dobimo A = —2, B =2 in C' = —1. Splosni ¢len je enak
5) 1
an, = —2+ 5"~ §n2.

Primer: Recimo, da ima prirejeni polinom za razli¢ne nenicelne nicle na-
tanko stevila 2,4 in 5. Recimo, da je 2 enkratna nicla, 4 je Stirikratna nicla
in 5 je trikratna nicla. Splosni clen iScemo v obliki nastavka:

ap = A-2"+(B-4"+C-n-4"+D-n* 4"+ E-n*-4")+(F-5"+G-n-5"+H-n*-5").

Da izracunamo neznane konstante A, B,C, D, FE, F,G in H moramo imeti
podanih 8 ¢lenov zaporedja.



