Analiza 3: 1. kolokvij
4. 12. 2014

Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspeha!
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1. naloga (25 tock)

Poiséi druzino ortogonalnih trajektorij k druzini krivulj
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2. naloga (25 tock)

Poiséi vse resitve enacbe



3. naloga (25 tock)

Naj bo y dvakrat zvezno odvedljiva funkcija na intervalu (0,1]. Za = € (0,1) oznac¢imo s P,
ploscino trikotnika z oglisci (0,0), (z,y(x)) in (z*,0), kjer je x* abscisa presetisca tangente na
graf funkcije y v tocki (x,y(z)) z abscisno osjo. Za = € (0,1) z S, ozna¢imo plosé¢ino trikotnika
z oglidci (z,0), (x,y(z)) in (2*,0). Za z € (0,1) z A(z) oznac¢imo plos¢ino obmocja med grafom
funkcije y in abscisno osjo nad intervalom [z, 1].

a) Izberimo a € R. Dokazi, da vsaka dvakrat zvezno odvedljiva padajoca funkcija y na (0, 1],
ki zadosca

Alz) =Sz + Py +a
za vsak x € (0, 1), ustreza diferencialni enac¢bi
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b) Doloéci vse padajoce dvakrat zvezno odvedljive funkcije y na intervalu (0,1], ki zados¢ajo
y(1) =11in y/(1) = —2 ter vse a € R, da za vse z € (0, 1) velja

Alx) =Sz + P, +a.



4. naloga (25 tock)
Podana je Cauchyjeva naloga
2
y = eV (y2014 _ 2013y
y(zo) = Yo

a) Dokazi, da obstaja natanko ena zvezno odvedljiva funkcija y na R, ki resi zgornjo Cauchyevo
nalogo.

b) Ali obstajata taka xp in yp € R in taka a in b € R, da graf resitve zgornje Cauchyjeve naloge

poteka skozi tocki (a, 3) in (b, 2)?



