ANALIZA 1
13. domaca naloga

(1) Po definiciji preveri, da je funkcija /z zvezna na R.
(2) Naj bo

o) = \/a:+x1—1.

(a) Doloci definicijsko obmocje Dy funkcije f in mnozico A = {x € D¢|f zvezna v x}.

(b) Naj bo
g(z) = { {f,@”)’ iié’

Dolo¢i tak b, da bo g zvezna funkcija na A U {0}.
(c) Za izbran € > 0 doloci 6 > 0, za katerega velja

|zt — 0] <d=|g(z) —g(0)] <e.

(a) Df_[ 1,0) U (0, 00) = A.
(b) b

(c) Sklep Velja za = min{1, 2¢} (in gotovo tudi za vse manjse 9).
(3) Naj bo
—r—95, =< -2
f(x) =< az’+b, —-2<x<]1,
Inz, x> 1.

Doloci taki realni stevili a in b, da bo funkcija f zvezna na R. Pri tako dolo¢enih a in b poisci zalogo
vrednosti funkije f ter ugotovi ali je injektivna.

a=-1,b=1, Zy = [-3,00). Funkcija f ni injektivna.

(4) Funkcija f je podana s predpisom
e +a

\/a2—1—|—e%

(a) Dolo¢i definicijsko obmocje funkcije f v odvisnosti od realnega parametra a.
(b) Za katere vrednosti parametra a je mogoce izbrati tak f(0), da bo dobljena funkcija zvezna v 07
(¢c) Za katere vrednosti parametra a je mogoce funkcijo f zvezno razsiriti na R?

fz) =

(a) Ce je |a| > 1, potem je Dy =R\ {0}. Ce je |a| < 1, potem je Dy = (—oo, ﬁ) U (0, 00).
(b) Za a = 22\\:,2
(c) Za a = =%>.

(5)*Funkcija f : R — R je dana s predpisom

2
— & [7] y &L 7£ 07
f(x)_{ki,x LL‘:O,
kjer [y] pomeni celi del od y, to je najvecje celo stevilo, ki ni vecje od y.
(a) Doloéi tako konstanto k, da bo funkcija f zvezna v 0, ¢e je to mogoce.
(b) Ugotovi, v katerih tockah je funkcija f zvezna in v katerih toc¢kah funkcija f ni zvezna. (Nasvet:
leva in desna limita)

(a) k =2. (b) f ni zvezna v tockah 2 za m € Z \ {0}, drugje je zvezna.




