ANALIZA 1
14. domaca naloga

(1) Pokazi, da ima enacba sinz = 22 — 1 vsaj eno reditev na intervalu [1, 7r]. Dolo¢i jo na dve decimalki
natancno.

(2) Naj bosta g,h: R — R zvezni funkciji in f: R — R taka funkcija, da za vsak z € R velja g(z) <
f(x) < h(x) ali h(z) < f(z) < g(2).
(a) Dolo¢i zvezni funkciji g1, h1: R — R, za kateri velja
g1(z) < f(z) < ha(2)
pri poljubnem z € R in je za vsak a € R, kjer je g(a) = h(a), tudi gi(a) = hi(a).
(b) Naj bo a € R taka tocka, da velja g(a) = h(a). Pokazi, da je funkcija f zvezna v tocki a.
(3) Naj bosta f,g: [0,1] — [0,00) zvezni funkciji, za kateri velja
sup f(x) = sup g(z) .
0<a<1 0<x<1
Pokazi, da za neki ¢ € [0, 1] velja

F6)? +3f(t) = g(t)* +39(t) -

(4) Naj bo f funkcija na zaprtem intervalu [0, 1], ki racionalna $tevila slika v iracionalna, iracionalna pa
v racionalna.
(a) Pokazi, da je zaloga vrednosti funkcije f kve¢jemu Stevna.
(b) Pokazi, da f ni zvezna funkcija.

(5) Ozna¢imo z A mnozico vseh funkcij f: [—1,1] — R, katerih graf je vsebovan v enotski kroznici
T = {(z,y) € R?|2? + y? = 1}. (Graf funkcije f: X — Y je mnozica tock (z, f(x)) € X x Y.)
(a) Dokazi, da je vsaka funkcija f € A zvezna vsaj v dveh tockah.
(b) Konstruiraj tako funkcijo f € A, ki je zvezna natanko v dveh tockah.
(c) Poisci vse zvezne funkcije iz A.

(6)* Dokazi, da ne obstaja zvezna surjektivna preslikava f: R — R, pri kateri bi za vsak y € R praslika
f~(y) vsebovala natanko dve tocki. (Namig: Opazuj zalogo vrednosti funkcije f na intervalu med
njenima ni¢lama in zunaj tega intervalal)

(7) Izracunaj limite:
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jo izracunaj. (Pomagaj si z grafom funkcije tangens hiperbolikus.)
(9) Naj bo n naravno Stevilo. Izra¢unaj limito
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(10)* Doloci vsa realna stevila a, za katera ima funkcija tgz + atg 3z konéno limito pri 7 in jo pri teh a

2
tudi izracunaj.

la = —3, limita je 0.




