LIMITE IN ZVEZNOST FUNKCIJ

1. Po definiciji izracunaj
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2. Izracunaj naslednje limite.
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3. Po definiciji dokazi, da je funkcija f(x) = v/ zvezna na [0, c0).
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. Funkcija f je podana s predpisom

f(x):{ ?+r+a : <1

bx x> 1

Doloci vse take mozne pare (a,b), da bo funkcija f zvezna povsod.

5. Funkcija f je podana s predpisom
er : x <0
f(x) = 27° +a 0<z<1 .
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Doloci a in b tako, da bo funkcija f zvezna povsod. Skiciraj graf funkcije f.

(=)

. Funkcija f je podana s predpisom

B arctgr Do x| > 1
flo) = { arcsin(x) +b : |z| <1~

Doloci a in b tako, da bo funkcija f zvezna povsod. Skiciraj graf funkcije f

7. Dokazi, da ima enacha
sine —x = —2

reSitev na intervalu [0, 5].



8. Naj bo f :[0,1] — [0, 1] zvezna funkcija. Dokazi, da obstaja x € [0,1], da je f(z) = x.
Nasvet: Oglej si funkcijo g(z) = f(z) —x. Ce f(0) #0in f(1) # 1, potem f(0) > 0 in
f(1) < 1. Kaj lahko poves o predznaku stevil g(0) in g(1)?

9. Dokazi, da je narasc¢ajoca funkcija, definirana na realni osi, zvezna povsod razen v stevno
mnogo tockah. Nasvet: Naj bo N mnozica vseh tock, kjer je f nezvezna. Naj bosta
a in b (a < b) tocki nezveznosti narascajoce funkcije f. Tedaj obstaja tako racionano
stevilo 74, da je f(a—) < r, < f(as). Na podoben nacin izberimo racionalno stevilo .
Tedaj je

a+b
2

ra<f(a+)§f< ) < f(b) <y

Oglej si funkcijo g : N'— Q, definirano s predpisom g(c) = r.. Dokazi, da je g injektivna.
Odtod sklepaj, da je N najvec¢ stevno neskoncna.



