Analiza 1

2. kolokvij

21. 1. 2015

1. naloga (20 tock)

Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoci kvadratek ¢itljivo oznaci, ¢e je trditev pravilna P

oziroma napacna N ;

Ce ne ves, pusti kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor steje negativno!

N

<

=

Funkcija f : R — R ima limito lim f(2) v tocki a € R natanko takrat, ko obstajata

@Gt—a
lim f(2) in lin f(z).
ata xla
o
Vista Y. a, konvergira natanko takrat, ko je lim {an)=20.
n=1 n—oc

Slika zvezne funkcije f: (0,1) — R je omejen odprt interval.

Funkcija f : R = R je zvezna v totki @ € R natanko takrat, ko obstaja zaporedje Stevil

(an), ki konvergira k @ in za katero velja lim f(an) = f(a).
n—od

Naj za vrsto s pozitivnimi ¢leni > ay velja lim {/a, = 1. Potem vrsta divergira.
Py | 1n—00

>
< = _1 n . . . .
Clene vrste % lahko preuredimo tako, da bo imela dobljena vrsta vsoto 0.
n=1 !

Hiperboliéni sinus sh : R — R je bijektivna preslikava.
Za vsak x € R velja arcsin(sinx) = .

~ 20
- R . P . . . . 2
Cle vista s pozitivnimi ¢leni > a,, konvergira, potem konvergira tudi vista > ay,.

n=1 n=1

Naj za funkcijo f: R — R velja | f(x) = f(y)] < o — y| za vsaka z,y € R. Potem je f
enakomerno zvezna na R,



Problem 2

Dana ]C funkcija S pl’C(,l])iSOlﬂ
. 21 12 -
f (.,11,) e? nz—In v

a) Dolo¢i definicijsko obmocje Dy, zalogo vrednosti Zy funkcije f in njeno obnasanje na robovih
Dy ter priblizno skiciraj graf funkeije f.
b) Doloci tak a € R, da bo f : [a,oc) = Z; bijektivna funkcija in izracunaj inverzno funkeijo.

Problem 3

a) Izracéunaj limito

) o
. (.’r'% + 3>) £
lim = .
=00 \ 2 +1

b) Naj bo f: (—15, f) — R taka funkcija, da je

(1 — cos® 2)?

Flo) = S

23 5in B

za a # 0. Dolodi vrednost f(0) tako, da bo funkcija f zvezna.

Problem 4

a) Dokazi, da vrsta

2 L1t 1
7o sin ——
n

n=1
ahsolutno konvergira,
b) Za katere a > 0 konvergira vrsta
X <
Z (7)!)2(1,”
2n + 5)!1)2
n=1 (( ) )

Problem 5
a) Obravnavaj konvergenco vrste

Z( VN4 avn +1)

n=1

za a € R.
b} Obravnavaj konvergenco vrste

[o o]

Z(b\/ﬁ +evn+ 1)

n=1

za b, € R.
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