Analiza 1: 4. kolokvij
4. 6. 2015

Veliko uspehal

il

Ime in priimek Vpisna stevilka

1. naloga (20 tock)

7Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoéi kvadratek gitljivo oznadi, e je trditev pravilna P

oziroma napacna N .

Ce ne ves, pusti kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor Steje negativno!

M Ce za preslikavo d : M x M — [0,00) obstajata taki razli¢ni totki a,b € M, da je
d(a,b) > 0, potem (M, d) ni metriéni prostor.

Mnozica (0,1) x [0,1] C R? je kompaktna v R? z evklidsko metriko.

V poljubnem metriénem prostoru nobena odprta krogla ni zaprta mnozica.

Vsaka zaprta mnozica v metri¢nem prostoru vsebuje vsa svoja stekalis¢a.

zZ|d| |z =

Naj bo f, : R — R funkeijsko zaporedje, za katero obstaja tako zaporedje pozitivnih
stevil a,, da za vsaka z € R in n € N velja fo(z) < a, ter vrsta Yoo 4 an konvergira.
Potem vrsta Y oo ; fn(x) enakomerno konvergira na R.

Unija poljubne druzine zaprtih podmnozic poljubnega metri¢nega prostora je zaprta
mnozica.

Ce potendna vrsta Y oo o cn(z — 1) konvergira za & = 2 in divergira za z = 0, je njen
konvergenéni polmer enak 1.

Ce je f : R — R neskon&nokrat odvedljiva funkcija in je Yoo ycn(z — a) prirejena
Taylorjeva vrsta, potem za vsak x € R velja f(@) =30 sen(z —a)™.

| | Y |

Obstaja potenéna vrsta Y oo ca(z — ), ki konvergira le za = = a.

Enakomerno konvergentno zaporedje zveznih funkcij ima zvezno limitno funkcijo.




2. naloga (20 tock)
Dana je funkcija f : (0,00) = R s predpisom

arctg x

V1o f gat? '

Ce zavrtimo obmotje med grafom funkcije f in abscisno osjo okrog abscisne osi dobimo telo 75,.
a) Izratunaj prostornino telesa Tp.
b) Ugotovi, za katere vrednosti a € R ima telo T, konéno prostornino.

flz) =

3. naloga (20 tock)

a) Izratunaj limito
lim 22e” sinz — a% + 28
=0  In(1+ 11z5)

b) Dolo¢i definicijsko obmotje D funkcijske vrste

in dokazi, da je f zvezna na celotnem obmodju D.

4. naloga (20 tock)

Na mnozico M = R? vpeljemo predpis

_J le2 — =] oYL= U2
d((z1, 1), (@2,92)) = { lze — z1] + |v1] + |v2l 5 v1 #v2

a) Dokazi, da je d metrika. .
b) Skiciraj zaprti krogli K((0,1),1) in K((0,1),2).

5. naloga (20 tock)

Naj bo f :[1,00) — R zvezna funkcija, za katero je |f f(t) dt| <1 za vsak z € [1,00). Dokazi,
da potem posploseni integral -
[
1 z“

konvergira za vsak o > 0.
NAMIG: Integracija po delih.
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