ANALIZA 1
6. domaca naloga

(1) Naj bo a, =

T Napisi nekaj ¢lenov zaporedja a,,. Ugotovi, ali je zaporedje navzgor omejeno,
n

navzdol omejeno, naracajoce, padajoce in, ali je konvergentno. Ce konvergira, izrac¢unaj limito.

’Zaporedje je padajoce, limita je 0.

(2) Po definiciji dokazi, da je

3n+1 3

im =_.
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(3) Naj bo a; =1 in naj za vsako naravno stevilo n velja

1
Ant1 = g(ai + an + 6).

Pokazi, da je zaporedje a, narasc¢ajocCe in navzgor omejeno. Utemelji, da je konvergentno in izracunaj
limito. Kaj pa ¢e vzamemo drug zacetni ¢len a; > 07

Ce je a; = 1, je limita enaka 2. Ce je a; > 3, potem zaporedje divergira.
Ce je a1 = 3, potem konvergira k 3. Sicer zaporedje konvergira k 2.

(4) Najboxz; =3inzaneN
4

3+
Pokazi, da je zaporedje x,, monotono in omejeno (pomagaj si s kandidatom za limito). Utemelji, da
je konvergentno in dolo¢i limito.

I+l = 3+

’Zaporedje je narasc¢ajoce in konvergira proti 4. ‘

(5) Zaporedje a,, je podano z zac¢etnim ¢clenom a; = 5 in rekurzivno zvezo a,4+1 = v/4a, — 3. Dokazi, da
je zaporedje a,, konvergentno in izra¢unaj limito.

’Zaporedje je padajoce in konvergira proti 3. ‘

(6)* Zaporedje a, je podano z zaetnim ¢lenom a; = 3 in rekurzivno zvezo a,+1 = 5 — 4a, + a%. Ce

’V obeh primerih sta stekalisci 1 in 2. ‘

(7) Naj bosta a,b > 0. Zaporedji a, in b, sta podani z relacijami a1 = a, by = b, ap+1 = Vapb, in
bp+1 = (an + by)/2. Pokazi, da velja a,, < by, n > 1, da je zaporedje a,, narascajoce ter zaporedje
b, padajoce in velja lim,, oo a;, = lim, o b,,. To skupno limito imenujemo aritmeti¢no-geometricna
sredina $tevil a in b.

(8) Zaporedje je podano s splosnim ¢lenom a,, = \/a ++va+ -+ +a, kjer je a > 0. Ugotovi, ali je

konvergentno. Ce je, izrac¢unaj limito.

Ce je a = 0, zaporedje konvergira proti 0, sicer zaporedje konvergira proti ZH¥letl V24“+1.
(9) Izracunaj limito zaporedja, podanega z a1 = 1, az = b in ap42 = %an + %anﬂ.
s 143b
Limita je =5=.

(10)*Pokazi, da je zaporedje
1 1 1
n+l In+2 V2n

Qnp
divergentno.

(11)*Naj bo a, konvergentno zaporedje z limito a in o : N — N injektivna preslikava. Za n € N definirajmo
bn = ag(n)- Dokazi, da tudi zaporedje b, konvergira k a. Pois¢i primer konvergentnega zaporedja ay,
in preslikave o: N — N; ki ni injektivna in za katero zaporedje b, ni konvergentno.



