Analiza 1

Zaporedja

(1) Ugotovi, ali sta zaporedji z danima splosnima ¢lenoma monotoni oziroma omejeni:

_ 1 1 1
(a) a”_n+1+n+2+"’+2n’

_ 1 1 1
(b) an—\/—ﬁ—i—\/n—ﬁ-i—...—l-\/T—n.

(2) Fibonaccijevo zaporedje je podano z za¢etnima ¢lenoma ag = 0 in a; = 1 ter rekurzivno
ZVezo
Apt2 = Qpy1 + Gy

za n € Ny. Doloci splosni ¢len zaporedja.

(3) Zaporedje je podano z zacetnima Clenoma ay = a; = 1 in rekurzivno zvezo
_ 1
Qpy2 = Ap41 — Zan
za n € Ny. Doloci splosni ¢len zaporedja.

(4) Hodnik dimenzije n x 1 bi radi pokrili s ploscami 9 razlicnih barv, pri ¢emer so 4 plosce
dimenzije 1 x 1, 5 plos¢ pa je dimenzije 2 x 1. Na koliko razli¢cnih na¢inov lahko pokrijemo

hodnik?

(5) Po definiciji dokazi, da je
. 6n —5cos
lim —mM8M= =
n—»00 2n — 1

(6) Izracunaj limite zaporedij:

)l 2n3 4+ 6n — 3
a) lim ———
n—oo Tn — 3n3 4+ 2’

b) lim (Vn+1—+/n),

n—o0

(
(

(©) Jim (n?ViZ 71— ),
(@) Jim (143",

(@) Jm ()"

(t

lim n(logy(2n — 1) —logyn — 1).

n—o0

(7) Doloci vsa stekalisca danega zaporedja in za vsako stekalisce poiséi podzaporedje, ki k
temu stekaliS¢u konvergira:
(a) an = (=1)" -1,
(b) by, =1+ ;25 cos 7.

(¢) Zaporedje ¢, = ¢(n), ki ga podaja bijekcija ¢: N — Q.



(8) Doloci limsup(a,) in liminf(a,) za zaporedje s splosnim ¢lenom

— 243 44 4 (-1te

3=

Ap =

(9) Zaporedje je podano z zacetnim ¢lenom a; = 1 in rekurzivno zvezo
_ 1,2
Apt1 = 1+ Zan.

zan € N. Dokazi, da je zaporedje (a,) konvergentno in izracunaj njegovo limito. Kaj pa,
¢e vzamemo drug zacetni ¢len a7

(10) Izracunaj limiti danih zaporedij:

(a) an:\/2+\/2+-~-+\/%,

n korenov

(b) b, = gin(sin(. . (Sin(l))l.

-~
n sinusov

1000™
n!

(11) Izrac¢unaj limito zaporedja (ay)nen, ki je dano s predpisom a,, =

(12) (a) Naj bo zaporedje (z,) konvergentno z limito x. Dokazi, da potem tudi zaporedje

(w) konvergira proti x.
n

(b) Naj bo zaporedje (x,), x, > 0, konvergentno z limito = > 0. Dokazi, da potem tudi
zaporedje ({/x1xy - - - x,) konvergira proti .

(13) Naj za zaporedje (ay,), a, > 0, obstaja limita lim az—:l = a > 0. Pokazi, da potem velja

n—oo

lim /a, = a. S primerom pokazi, da obratno ne velja. Nato izracunaj limite:
n—oo
(a) an = /n,

n
(b) Apn = — )

n!

Inn

(C) a, = T

(14) Izracunaj limito zaporedja (a,)nen s splosnim ¢lenom

1 1 1
= + o —
vn2+1  /n2+2 vn?+n

Qa

(15) Pokazi, da je zaporedje (a,)nen s splosnim ¢lenom

sin1+sin2+ +sinn
5 1 o

Ay —

konvergentno.



