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5. 9. 2017

1. naloga (20 tock)

Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoc¢i kvadratek ¢itljivo oznaci, ¢e je trditev pravilna P

oziroma napacna N .

Ce ne ves, pusti kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor steje negativno!

Funkcija f : [-1,1] — R, za katero velja f(x) = 0, ¢e je x < 0 in f(x) = 2017, ¢e je
x > 0, ni integrabilna na [—1, 1].

Obstaja tak metriéni prostor M, ki vsebuje zaporedje z dvema limitama.

Naj bo funkcija f : [0,4] — R zvezna in odvedljiva na intervalu (0,4). Ce velja f(3) =
f(2) + 1, potem obstaja taka tocka ¢ € (2,3), da je f'(c) = 1.

Mnozici (0,1) in (0,1) U Q imata isto moc.

Obstajata razlicni neskoncnokrat odveljivi funkciji f,¢g : R — R, ki imata enako Tay-
lorjevo vrsto v tocki 0.

Ce je f : [0,00) — R zvezna funkcija in velja lim, .o f(z) = 1, potem obstaja po-

sploSeni integral fooo @daz.

Ce je stevilska vrsta absolutno konvergentna, lahko njenim ¢lenom poljubno spreme-
nimo predznake in znova dobimo konvergentno vrsto.

Stevilo a je stekalisée zaporedja {a,}nen, Ge za vsak € > 0 obstaja n € N, da je
la —ap| < e.

Funkcija f je diferenciabilna v tocki a, ¢e obstaja taka linearna funkcija h +— L(h), da
velja

fla+h) = f(a) = L(h) + o(h)

in limy,_,g0(h) = 0.

Ce sta z in y iracionalni §tevili, je produkt xy iracionalno stevilo.




2. naloga (20 tock)
Naj bo zg = 3, za n € N pa definirajmo

21'71—1 -1
Ty = ————.
Tp—1
a) Dokazi, da to rekurzivno podano zaporedje konvergira in dolo¢i njegovo limito.
b) Ugotovi, kako je s konveregenco tega zaporedja, ¢e je ¢ < 0.

3. naloga (20 tock)

Za r € Z definiramo funkcijo s predpisom f(z) = (z —1)".

a) Doloci take tocke na grafu funkcije f, ki razpolavljajo odsek tangente na to tocko med
koordinatnima osema?

b) Ali je naloga iz tocke a) resljiva za vse vrednosti parametra r?

4. naloga (20 tock)

Dana je krivulja K s parametrizacijo
z=2e%+e !, y:éBet/2 ; 0<t<In2.

a) Izracunaj dolzino krivulje K.
b) Izracunaj prostornino vrtenine, ki nastane, ¢e obmocje med krivuljo K in abscisno osjo
zavrtimo okoli abscisne osi.

5. naloga (20 tock)

V kvadrat je vértana kroznica. Z ene stranice kvadrata do njegove nasprotne stranice polozimo
vrvico.

a) Dokazi, da vrvica seka vértano kroznico.

NAVODILO: Vrvico si prestavljaj kot graf primerno izbrane funkcije. Vse korake dokaza natanéno
utemelji.

b) Dolo¢i najmanjse mozno Stevilo presecise.

c¢) Ali je mo¢ mnozice presecis¢ lahko stevna?

d) Ali ima mnozica presec¢is¢ lahko mo¢ kontinuuma?



