Analiza 1

Funkcije

(1) Za naslednja predpisa dolo¢i maksimalni definicijski obmod;ji:
(a) f(z) =V9—a?
(b) f(z) =1In (%) .

(2) Za dana para funkcij f in g izrac¢unaj predpisa in definicijski obmo¢ji funkcij fogin go f:

r .
(2) fl@) = 5 in gla) = V.

(b) f(x) =¢€"in g(x) =Inz.
(3) Naj bo:

0 ;x<0,
f(m)_{x ;¢ 20,

_ Lo s>
g(:v)—{ cosw ; |x| < 7.

Doloci fog, go f, fofin gog in narisi grafe.

(4) Dana je ravninska krivulja z enacbo yly| — 2y = x. Ali je ta krivulja graf neke funkcije
y : R — R? Kaj pa, ¢e zozimo njeno definicijsko obmocje in zalogo vrednosti?

(5) Naj bo f(x) = 3;_1_12. Doloci definicijsko obmocje funkcije f in pokazi, da je; injektivna.

Nato doloéi inverzno funkcijo. Podobno obravnavaj se funkcijo g(x) = In (T)
(6) Narisi grafe funkeij:
(a) sin(arcsinz) in arcsin(sinx).

(b) tg(arctgz) in arctg(tg z).
(7) Dokazi enakost

e COS 4 arcsin v 1 — 22 ;x € [0,1],
| 7 —arcsiny/1—22 ; xe[-1,0].
(8) Zan € NU{0} naj bo T,,(z) = cos(narccosx).
(a) Izracunaj definicijska obmocja Dy, .
(b) Dokazi, da je T,, polinom stopnje n.

ef—e” efte”

T .
5 in chx =

(9) Hiperboli¢ni sinus in kosinus sta definirana s predpisoma shz =

(a) Dokazi, da je sh injektivna na R in izrac¢unaj njeno inverzno funkcijo.
(b) Dokazi, da je ch injektivna na [0, 00) in izra¢unaj inverzno funkcijo te zozitve.
(c) Izpelji adicijske izreke za funkciji sh in ch.

(10) Dokazi, da obstaja natanko ena nenicelna funkcija f : R — R, za katero velja:

flx+y) = f(x)+ f(y),
flzy) = f(2)f(y)

za vse x,y € R.



