Analiza 1

Zveznost

(1) Po definiciji preveri, da je funkcija f(z) = "5 zvezna v tockah a = 0 in a = 2.

+2
(2) Doloc¢i konstanto k tako, da bo funkcija

oy ={ g 2

zvezna na R, ¢e je mogoce.

(3) Naj bo
—2sinx ;< —3,
f(r) =4 asinzx+b ; -5 <x <7,
CoS T ;ng.

Doloci realni stevili a in b tako, da bo funkcija f zvezna na R.

(4) Funkcija f je dana s predpisom

ro={7 ireg'®

Doloci vse tocke, v katerih je f zvezna.
(5) Funkcija f je dana s predpisom

flz) = L 2eQ\{0},z=", Kjerstasim € Zinn €N tuji.

(a) Dokazi, da f ni zvezna v tockah iz Q \ {0}.
(b) Dokazi, da je f zvezna na (R\ Q) U {0}.

(6) Izrac¢unaj limite:

22 —1
|
(2) rl—>12x2—x—1’
(b) lim 2 — 92 ,neN,

(7) Izra¢unaj limite:

(a) lim smax’ a>0,

r—0 x
sinx




(8) Izrac¢unaj limite:

() lim (Vo +1-Va),

(b) lim 2z + V1 —4?),

(¢) lim (x —Incha),

(d) lim (sin Vo + 1 —sin /).

(9) Denimo, da obstajata limiti lim g(z) in lim f(z) > 0, kjer je a € R ali a = foo. Dokazi,

Tr—a r—a

da potem velja
. . lim g(z)
lim f(z)9® = (hm f(m))z c
r—a r—a

(10) Izrac¢unaj limite:

(a) lim(1+ 3z)wns,

z—0
3 21’%
(b) (1 + %) =57,

(¢) lim z'®3%,

z—1
.T2 1 22 4x+3
d) li :
@) Jim, (xm)

(11) Dokazi, da je funkcija f(x) = \/x enakomerno zvezna na [0, 00).

(12) Najboa > 0. Obravnavaj enakomerno zveznost funkcije f(z) = sin = na intervalih (0, co),
(0,a) in (a, 00).

(13) Dokazi, da ima enacba 22 = 1 reSitev na intervalu [0, 1]. Dolo¢i jo na dve decimalki
natancno.

(14) Naj bo f:[0,1] — [0, 1] zvezna funkcija. Pokazi, da ima negibno tocko.

(15) Dokazi, da na ekvatorju obstajata diametralno nasprotni tocki z isto temperaturo. V
nalogi privzemimo, da ima ekvator obliko kroznice in da je temperatura zvezna funkcija.



