ANALIZA 1
24. domaca naloga

(1) Naj bo f: R — (0,00) zvezna funkcija.
(a) Dana je funkcija F(x) = [; f(t?) dt. Utemelji, da je F odvedljiva in izra¢unaj njen odvod.
(b) Dana je funkcija G(z) = fOxZ f(t) dt. Utemelji, da je G odvedljiva in izracunaj njen odvod.
(c¢) Najmanj koliko in najveé¢ koliko resitev ima lahko enacba F'(x) = G(x)?

(a) F'(z) = f(z%) (b) G'(x) = 2xf(2%) (c) Enacba ima lahko eno ali dve resitvi.

(2) Poisci vse odvedljive funkcije f, za katere je povpreéna vrednost funkcije f na intervalu [0, z] enaka
().
’ f je lahko poljubna konstantna funkcija. ‘

(3) Dani sta funkciji f(z) = 2* — 1 in g(zr) = —x + 5. Ugani, v kateri tocki se grafa f in g sekata.
Izracunaj ploscino lika, ki ga omejujejo graf funkcije f, graf funkcije ¢ in abscisna os.

Grafa se sekata v (2,3). Plogina je 25 + 2.

(4) Izracunaj integrale
3

In(37/2) e
(a) / e’ sin(e”) dx (b) / xlnzdr
1 1

nm

() /_ 1lmdx (d) /0 T2 gy

0 s a a2 2
(e)/ 12 — 2| exp(—|z|) dz (f)/o bla” +b7) dz, a,be R\ {0}

oo at cos? x + a2b? + btsin® x

(a) —1 (b) # (c) 4v2(ch i — 1) (d) & (e) 4+2e2 (f) m, Ee je ab > 0; —r, ¢e je ab < 0.

2
(5) Skiciraj grafa funkcij f(z) = 8Inz in g(z) = 2> In 2 ter izra¢unaj ploi¢ino omejenega lika, ki ga grafa
dolocata.

12In2 + 32 —

(6) Izracunaj plos¢ino obmoéja med grafom funkcije f(x) = (22 — 4)e™® na intervalu [0, 00) in abscisno

osjo.

(7) Najbo f(x) = e®+a3—1in g(x) = z3e®. Skiciraj grafa funkcij f in g in izra¢unaj plog¢ino omejenega
lika, ki ga grafa dolocata.
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(8) Funkcija f: [3, 37“] — R je dana s predpisom f(x) = T 20022 Izracunaj plos¢ino omejenega lika
.. . . 1
med grafom funkcije f in premico y = 3.
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(9) (a) Izracunaj /2x2+3x x
(b) Po definicij i obstaia int 1/1 r+6
o definiciji preveri, ali obstaja integra ———dx.
P ’ ) & 1222 + 3z
(c) Po definiciji i obstaia int l/oo :B+6d
¢) Po definiciji preveri, ali obstaja integra ————d.
ji p : y wal |5y,

Nedoloceni integral je enak 21In |z| — % In |2z 4 3| + C. Dolocena integrala ne obstajata.




