ANALIZA 1
26. domaca naloga

(1) Izrac¢unaj prostornino vrtenine, ki nastane pri vrtenju

322 1
a x) = rT o na intervalu |2, 24/3 okrog abscisne osi.
23— a2 +4x —4

(0) 5() = o,
(c) krivulje z = 1 — cost, y =t — sint, t € [0, 27] okoli njene navpi¢ne tangente.
(a) mln(4v/3 — 2) + %2 (b) F (c) w2

(2) Naj bo dana kroznica K C R? s srediséem v izhodigéu in polmerom a > 0. Za vsako tocko M € K
naj bo P pravokotna projekcija M na abscisno os in () pravokotna projekcija toctke P na premico
skozi tocko M in izhodiscée. Izra¢unaj plos¢ino obmodja, ki ga omejuje krivulja L!

x > 0 okrog abscisne osi.
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(3) Krivulja P naj bo dana z enacho y? = %x Za vsako tocko M € P\ {(0,0)} naj bo Ay, tista
tocka na poltraku iz tocke (0, 0) skozi M, za katero je produkt oddaljenosti tocke M od izhodisca in
oddaljenosti Aps od izhodis¢éa enak 1. Izra¢unaj plos¢ino lika med krivuljama P in K.
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(4) Naj bo a > 0. Izra¢unaj dolzino dela krivulje
(a) f(z) = In(1 — 2%) nad intervalom [0, 3].
(b) x = a(t —sint), y = a(l — cos t) med dvema zaporednima toc¢kama, ki lezita na abscisni osi.
(c

) r =e%, ¢ € R, znotraj kroga 2% + y? < 1.

(a) In3 — 1 (b) 8a (c) YL

(5) Krivulja K je podana parametri¢no z
1
x(t) =442Int, yt)=t+ T t>0.

(a) Dolo¢i tocko T na krivulji K, ki je najblizja abscisni osi.
(b) Izra¢unaj dolzino krivulje K med tocko T in tocko, kjer krivulja seka premico z = 8.

(a) T(4,2) (b) €2 —e~2

oo f2
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(6) Naj bo f:[1,00) — R zvezna funkcija, za katero obstaja integral / ftg )dt.
1

1+ (1)
—a
(by*Dokazi, da obstaja integral / B )’dt
1

(a) Dokazi, da obstaja integral / dt.
1

(7) Naj bo f:[0,00) — R zvezna funkcua in limy o0 f(x) =c¢ > 0.
b
(a) Dokazi, da za vsak a > 0 obstaja tak b > 0, da je / f(t)dt = a.

0
(b)*Dokazi, da obstaja tak M > 0, da je za vsak a > M stevilo b, ki ustreza pogojem iz tocke (a),
enoli¢no doloceno.

(8) Lzracunaj I, = [~ 2™e "dx za n € NU{0}.

(9)* Ali ima telo, ki ga dobimo z rotacijo krivulje f(z) = sin(ax)

(definirane na vsem R) okoli abscisne

osi kon¢en volumen za kak a € R? Ce volumen obstaja, ga izracunaj; pri tem si lahko pomagas z

enakostjo
/ * sinz T
dr = —.
0 xr 2




