Analiza 1: 2. kolokvij
5. 2. 2018

1. naloga (20 tock)

Za vsako od spodnjih trditev v pripadajoc¢i kvadratek ¢itljivo oznaci, ¢e je trditev pravilna P

oziroma napacna N .

Ce ne ves, pusti kvadratek prazen, ker se nepravilni odgovor steje negativno!

Na (0,1) je vsaka strogo narasc¢ajoca funkcija injektivna.

123 n
Obstaja tak s > 0, da je vrsta > (_nls) konvergentna in ni absolutno konvergentna.
n=1

Funkcija f, definirana na okolici tocke a, je v a zvezna, Ce je lim,\ q f(2) = lim, ~, f(2).

o o0
Ce za vsak n € N velja: a, > 0in lim “* <1, je vrsta > a, konvergentna.
n—oo M n—1

oo
Vrsta > a, je konvergentna natanko tedaj, ko je lim a, = 0.
=1 n—00

Ce za funkcijo f: [0,1] — R velja f(2) =5 in f(0) =0, je zvezna v tocki z = 0.

Ce je lim f(x) = oo, obstaja = # 0, za katerega velja: |z| < ﬁ in f(x) > 2018.

r—0

Ce je funkcija f: [0,1] — R nezvezna le v konéno mnogo tockah, je omejena.

o0
Vrsta Y (vn+1—+/n) je konvergentna.
n=1

Funkeciji In |z| in arcsin(|z — 1|) imata enako definicijsko obmodje.




2. naloga (20 tock)

(a) Obravnavaj konvergenco vrste

= 2" p)

; (2n+ 1N

(b) Za x > 0 obravnavaj absolutno in pogojno konvergenco vrste
o0 (—l)n x2018 in n?

Z n ( r+n ) '

n=1

3. naloga (20 tock)

Podana je mnozica tock
G={(z,y) eR?:y(y—1) =2"}.

(a) Narisi mnozico G.

(b) Dokazi, da obstaja neskonéno mnogo injektivnih funkcij, ki so definirane za vsa realna
Stevila, njihov graf pa je vsebovan v mnozici G. Dolo¢i tudi Stevilo naraséajocih funkcij s
temi lastnostmi.

(¢) Zapisi predpis za eno izmed naracajocih funkcij iz (b) ter dolo¢i njen levi inverz.

4. naloga (20 tock)

(a) Podana je funkcija

joy={ 7, 78

22,z €eR\Q
Doloci tocke a € R, v katerih je f zvezna oz. nezvezna. Svoje trditve tudi dokazi.

(b) Doloéi a € R, da bo za f(z) = SE4si®z yelialo lim f(z) = lim_ f(z).
—

z2+1—cosx P30

5. naloga (20 tock)

oo o0
Naj bo > a, absolutno konvergentna vrsta in »_ b, pogojno konvergentna vrsta.
n=1 n=1

[e.e]
(a) Pokazi, da vrsta > (an + by,) ni absolutno konvergentna.
n=1

o0
(b) Pokazi, da je vrsta »_ apb, absolutno konvergentna. S protiprimerom pokazi, da vrsta
n=1

o0
3" b2 ni nujno absolutno konvergentna.
n=1



