1. KOLOKVLJ 1Z ANALIZE ITI
21. 11. 2011

Cas pisanja je 90 minut. Mozno je doseéi 100 tock. Odgovore dobro utemeljite. Veliko uspehal

1. naloga

S pomocjo izreka o fiksni tocki preveri, da ima enacCba

_ 2
r=ec *

natanko eno reSitev v R.

2. naloga

Izracunaj integral

& 2
1= / e dx
0
s pomocjo polarnih koordinat.
Nasvet: oglej si I? in ga obravnavaj kot dvojni integral, ki ga izrac¢unas.

3. naloga

Izracunaj odvod funkcije

1
I(z) = / e~ (@247 gy
0

4. naloga

Naj bo

2 Vi—x2 4
I= / / / xdzdydx.
—2J A—22 Jz2 2

2. Prevedi I na sferi¢ne koordinate.

1. Izracunaj I.



2. KOLOKVI1J 1Z ANALIZE III
16. 1. 2012

Cas pisanja je 90 minut. Mozno je doseéi 100 tock. Odgovore dobro utemeljite. Veliko uspehal

1. naloga

(25) Naj bosta F ter G gladki vektorski polji na R3. Dokazi zvezo

div(F x G) = G - rotF — F - rotG .
2. naloga

(a) (15) Izracunaj pretok polja ﬁ(x,y,z) = (zz,yz, (? + y?)z) skozi rob telesa, ki je presek
obmoéij z > 0, z < 22 + y? in 2 + 2 < 1. Rob naj bo orientiran z zunanjo normalo.

(b) (10) Izracunaj Se pretoke skozi valjasti del roba, okrogli del roba in paraboli¢ni del roba
posebej.

3. naloga
(25) Izracunaj integrala f’Yl f(2)dz in fw f(2)dz, za

1

T&= sy

¢e sta y; = S(1,2) in 75 = S(—1,2) pozitivno orientirani kroznici z radijem 2 in sredis¢ema 1 in
—1.

4. naloga

(a) (5) Najbo f=fi-fa-...fn =1, fi- Dokazi (lahko z indukcijo), da je

!/ !/ !/
P, Lk
f fl fn
(b) (10) Naj bo f(z) = [[j_;(z — a;)%, kjer so k; cela stevila, a; pa kompleksna stevila. Naj bo

S(0, R) kroznica, ki obkrozi tocke az, ..., a,. Pokazi, da je integral

1 f(2)dz

2mi Jso,r) f(2)

celo stevilo. Uporabis lahko tocko (a), tudi ¢e je ne znas dokazati.
(¢) (10) Izracunaj integral
1 f(2)dz

2mi Jso4) f(2)

za f(z) = (22 +1)%(:2 - 1)7%



PRVI 1ZPIT 1Z ANALIZE 3
3. 2. 2012

Cas pisanja je 90 minut. Mozno je doseéi 100 tock. Odgovore dobro utemeljite. Veliko uspehal

1. naloga

S pomocjo izreka o fiksno tocki poisci vse realne resitve enacbe

2% +sinx = 2.

2. naloga

(a) Ali je vektorsko polje ﬁ(:n, y,2) = (y + 2z, + 2,z + y) potencialno? Ce je, izracunaj njegov
potencial. (b) Izrac¢unaj integral fc F'ds po krivulji ¢, ki je dana s parametrizacijo

c(s) = e *(cos(x),sin(x), 1), x € [0, 27].

Krivulja naj bo orientirana skladno s parametrizacijo.

3. naloga

1. Naj bo a € R. Izracunaj integral

I:/e_(s'mo‘)2 ds.
R

2. Dokazi, da za vsak a € R velja

/ e s cos(2as) ds = e .
R

4. naloga

Resi diferencialno enacbo y” — 2y + 10y = 6e” cos(3x) pri pogoju y(0) = y'(0) = 0.



TRETJI IZPIT 1Z ANALIZE 3
12. 9. 2012

Cas pisanja je 90 minut. Mozno je doseéi 100 tock. Odgovore dobro utemeljite. Veliko uspehal

1. naloga

Naj bo f(z) = V& + 20. Pokazi, da f slika interval M = [0,80] nase in da par (f, M) ustreza
predpostavkam izreka o fiksni toc¢ki za obi¢ajno metriko na R. Fiksno toc¢ko tudi izrac¢unaj.

2. naloga
Naj bo dano vektorsko polje R = (z,—x,z) in polsfera
D = {(z,y,2),2> +y* + 2* = a®,y > 0}

orientirana z zunanjo normalo. Dolo¢i orientacijo 9D skladno z orientacijo D in izracunaj
/. op s, Izracunaj Se pretok vektorskega polja skozi D.

3. naloga

Izracunaj integral

/ Slnf "
{lz2I=1} *#

kjer je kroznica pozitivno orientirana, m in n pa celi Stevili.

4. naloga

Resi diferencialno enacbo
Y’ — 4y + 5y = 2e** cosx

pri zacetnem pogoju y(0) = 0 in 3/(0) = 2.



