Obravnavaj konvergenco msfe PP

Divergentna vrsta 2, - Je minoranta za vrsto > o2
2n— 1
Obravnavaj kommrgen(’o vrste 307 Sim
Uporabimo npr. korenski kriterij.
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saj je 1 < lim, s00 v/2n — 1 < lim, oo vV2n = 1 in lim,, . 2% = 2.
Sklep: vrsta konvergira.
Obravnavaj konvergenco vrste Y .7 (Z;’)!
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Naj za zaporedji realnih Stevil (ayp)y in (bp)n velja, da vrsti 300, a?
my. bi konvergirata. Dokazi, da vrsta Y, | a,b, absolutno komwr-
gira!

Za vsak n velja |a,| > |b,| ali |a,| < |by]. V prvem primeru je
lanby| < a?, v drugem pa |a,b,| < b2. Racunamo:
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Ce je |““£2] < 1, vrsta absolutno konvergira, v kar se lahko prepri-
¢amo denlmo s korensklm kriterijem.

Ce je \(a” | > 1, vrsta divergira, v kar se lahko prepricamo prav
tako s korenskim kriterijem (R := lim, o, {/|a,| > 1, iz ¢esar sledi, da
zaporedje (a,), ne konvergira proti ni¢, torej vrsta divergira).

Ce Je (l+7) _

Za katere a € R konvergira vrsta Y2
a+7)
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Ce je %57) = —1, vrsta ne konvergira absolutno (glej zgoraj), kon-
vergira pa pogojno po Leibnizovem kriteriju.
Sklepamo lahko torej, da vrsta absolutno konvergira natanko tedaj
za a € (—22,8), za a = —22 pogojno konvergira, sicer pa divergira.

Sklepajmo, da vrsta konvergira za a = 1

=1, je vrsta enaka znani divergentni vrsti ) oo

(1) Naj bo (ay), padajoce zaporedje pozitivnih realnih Stevil. PokaZi,
da vrsta Y07 | a, konvergira natanko tedaj, ko konvergira vrsta
ZOO 2k(L2k

(2) S pomocjo zgomjega rezultata obravnavaj konvergenco vrst >.°° , —L
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Resitev prve tocke: zapisimo prvih nekaj ¢lenov vsote 32, 2Faq:
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Pri neenakosti upostevamo dejstvo, da je zaporejde (a,), padajoce za-
poredje. Ce je 3-°%, 2%amn < oo, sledi 32, a,, < oo. Tako smo pokazali
smer (<). Smer (=) pokazemo podobno, le da vrsto Y°°  a,, primer-

jamo z manj$o vrsto 5%, 2F Lag.



