Po definiciji Riemannovega integrala doloci, ali je funkcija Rieman-
novo integrabilna na [0, 1].
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Pokazali bomo, da Riemannove vsote, ko gre maksimalna dolzina
delilnega intervala proti ni¢, konvergirajo proti ni¢. Fiksiramo e > 0.
Nasli bomo tak § > 0, da bo za vsako izbiro delilnih tock 0 = zy <

T < - <z, =1, tako da je x; — x;_1 < J in za vsako izbiro delilnih
tock (; € [zi_1, 74 Veljalo Si(x—xi) f(G) < e
Naj n tak, da j Je 2 1n naj bo ¢ := ;-. Naj bo x; najvecja delilna
tocka, manjsa ali enaka . Potem je
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V najslabsem primeru f v vseh testnih tockah v prvih %k intervalih
zavzame vrednost 1, tocke 1, ;, e ,% pa se so na robovih intervalov
so zato kot testne tocke vzete dvakrat. Kljub temu, kot kaze zgornja
neenakost, Riemmanova vsota zavzame vrednost, manjso od e.
Sklepamo, da Riemmanove vsote konvergirajo proti nic¢li, saj je bil

izbran ¢ > 0 poljubno majhen.

S pomocjo Riemannovega integrala za izbrane funkcije izracunaj li-
mato.
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emmanovo integrabilne funkcue f(z) = 2* na intervalu [0, 1], ki ga

razdelimo na n enako dolgih manjsih intervalov, testne tocke pa vza-
memo na desnih robovih. Limita Riemmanove vsote je integral
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Prepoznamo Riemmanovo vsoto funkcue f(x) = ﬁ "na intervalu [0 1]

tokrat razdeljenem na 2n enakih delov. Limita je torej
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