
LINEARNA ALGEBRA 2020/21
12. VAJE: 23. 12. 2020

1. Pokaûi, da je grupa Z2 ◊ Z3 izomorfna Z6. Pokaûi, da Z9 ni izomorna Z3 ◊ Z3.

2. Naj bo G grupa, v kateri velja g2 = 1 za vsak g œ G. Pokaûi, da je G abelova.

3. Naj bo (R, +, ·) (asociativen) kolobar pokaûi, da je r0 = 0r = 0 za vsak r œ R.
Dokaûi: �e je 1 = 0, potem je R = {0}.
Pokaûi, da je ≠(rs) = (≠r)s = r(≠s).

4. Naj bosta R1 in R2 kolobarja. Potem je R1 ◊ R2 kolobar za operaciji po kompo-
nentah. Dolo�i obrnljive elemente R1 ◊ R2. Pokaûi, da za obsega D1, D2 kolobar
D1 ◊ D2 ni obseg.

5. (Razöirjen Evklidov algoritem)

Data: Neni�elni celi ötevili a, b. (Ali neni�elna polinoma.)
Result: d, x, y, kjer je d = gcd(a, b) in xa + yb = d.
(r0, x0, y0) = (a, 1, 0);
(r1, x1, y1) = (b, 0, 1);
while ri+1 ”= 0 do

ki = ri≠1//ri; Û celoötevilsko deljenje (polinomsko deljenje)
(ri+1, xi+1, yi+1) = (ri≠1, xi≠1, yi≠1) ≠ ki(ri, xi, yi);

end
return (ri, xi, yi)

Pokaûi, da algoritem deluje pravilno.

a.) Pokaûi, da je gcd(rj, rj+1) = gcd(rj+1, rj+2) = gcd(ri≠1, ri) = ri

b.) Pokaûi, da je xia + yib = ri za vsak i.

6. Pokaûi, da je celoötevilska ena�ba ax + by = c reöljiva natanko tedaj, ko je c
ve�kratnik gcd(a, b).

7. Reöi celoötevilsko ena�bo 4333x + 623y = 21

8. Poiö�i (multiplikativni) inverz 7 v Z13 in reöi ena�bi 66x = 84 in 66y = 14 v Z105.

9. Izra�unaj najve�ja skupna delitelja polinomov

x4 + 1, x3 ≠ 2x + 2

in
x6 ≠ 3x5 ≠ 15x4 + 87x3 ≠ 162x2 + 132x ≠ 40, x4 ≠ 4x3 + 3x2 + 4x ≠ 4
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