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Naloga 1 (25 to£k). Poi²£i kriti£no to£ko funkcionala

L(y) =
∫ 1

−1
ex+1(y′2 + 2y2)dx,

z robnimi pogoji y(−1) = cosh(
√
2), y(1) = e2 cosh(

√
2).

Naloga 2 (35 to£k). Poi²£i splo²no re²itev ena£be

y′′ − 6y′ + 8y = 5 cosx+ 6e2x.

Naloga 3 (40 to£k). Podan je sistem diferencialnih ena£b

ẋ = −x− y − x3 − y2 = f(x, y)

ẏ = x− y + xy = g(x, y).

a) (10 to£k) Poi²£i funkcijo Ljapunova u za polje W (x, y) = (f(x, y), g(x, y)) oblike

u(x, y) = ax2 + by2 + cx4 + dy4.

b) (20 to£k) Lineariziraj polje W v okolici izhodi²£a in poi²£i splo²no re²itev lineariziranega sistema. Tj.
poi²£i tak²no matriko A ∈M2(R) s konstantnimi koe�cienti, da bo v okolici izhodi²£a veljalo

W (v) = A · v + η(v), lim
‖v‖→0

‖η(v)‖
‖v‖

= 0,

in re²i sistem v̇ = A(v), kjer je v = (x, y).

c) (10 to£k) Naj bo γ tokovnica polja W . Za poljuben za£etni pogoj γ(0) = (x0, y0) dokaºi, da obstaja
limita

lim
t→∞

γ(t)

in jo izra£unaj. Namig: pomagaj si s to£ko a).
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