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Naloga 1 (25 to£k). Poi²£i splo²no re²itev ena£be

xy′ − y =
√
x2 + y2.

Naloga 2 (25 to£k). Naj bo f : R2 → R zvezna funkcija, zvezno parcialno odvedljiva po y, s kompaktnim
nosilcem

supp f = {(x, y) ∈ R2 | f(x, y) 6= 0}.

Podana je Cauchyjeva naloga
y′ = sin(xy) + f(x, y), y(x0) = y0.

Dokaºi, da za poljubna x0, y0 obstaja enoli£no dolo£ena zvezno odvedljiva re²itev Cauchyjeve naloge, de�ni-
rana na celotni realni osi.

Naloga 3 (25 to£k). Poi²£i splo²no re²itev ena£be

x2y′′ + 5xy′ − 5y = 4 lnx.

Naloga 4 (25 to£k). Poi²£i kriti£no to£ko funkcionala

L(y) =
∫ π/2

0

(y2 − y′2)dx

pri robnih pogojih y(0) = 0, y(π/2) = 2 in pri pogoju∫ π/2

0

ydx =
π

2
.
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