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1. Izra�unaj karakteristi�ni in minimalni polinom matrik.
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2. Izra�unaj lastne vrednosti, karakteristi�ni in minimalni polinom matrike
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�e je a2 = · · · = ak = 0 in ak+1 ”= 0.

3. Za matriko A velja A≠1 = I + 1
4A ≠ 1

4A2. Dolo�i lastne vrednosti matrike A. Ali se
matriko da diagonalizirati?

4. Naj bo V invarianten prostor za preslikavo A. Pokaûi, da karakteristi�ni(minimalni)
polinom zoûane preslikave A|V deli karakteristi�ni(minimalni) polinom preslikave
A.

5. Naj bo A œ M2(R,C) matrika za katero velja A2 = 0. Pokaûi, da je A podobnaC
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6. Naj bo A œ Mn(R) neni�elna in A2 = 0. Pokaûi, da je im(A) µ ker(A) in 1 Æ
rang(A) Æ n

2 .

7. Naj bo V vektorski prostor in P neni�eln endomorfizem, z minimalnim polinomom
x2 ≠ x.
Pokaûi, da je V = im P ü ker P .

8. Zapiöi vse moûne Jordanove forme matrike, �e sta karakteristi�ni in minimalni poli-
nom:

a) p(⁄) = (⁄ ≠ 1)3(⁄ ≠ 2)2, m(⁄) = (⁄ ≠ 1)2(⁄ ≠ 2)2.
b) p(⁄) = (⁄ ≠ 1)2(⁄ ≠ 2)4, m(⁄) = (⁄ ≠ 1)(⁄ ≠ 2)2.
c) p(⁄) = (⁄2 ≠ 4⁄ + 3)3(⁄ ≠ 1), m(⁄) = (⁄2 ≠ 4⁄ + 3)2 in ima preslikava 5 LN

lastnih vektorjev.
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3. Izraz A≠1 = I + 1
4A ≠ 1

4A2 pomnoûimo z 4A in vse �lene prestavimo na eno stran.
Dobimo

A3 ≠ A2 ≠ 4A + 4I = 0,

torej je A ni�la polinoma q(⁄) = ⁄3 ≠ ⁄2 ≠ 4⁄ + 4 zato mA|q. Ni�le minimalnega
polinoma so lastne vrednosti, zato so ni�le polinoma q edine moûne lastne vrednosti.
Ni�le polinoma q so ≠2, 1 in 2.
Ker so ni�le polinoma q enostavne, so tudi ni�le minimalnega polinoma enostavne. To
pa pomeni, da ima A diagonalizacijo.

4. Najprej za sploöni polinom pokaûemo q(A|V ) = q(A)|V . Iz tega sledi mA(A|V ) =
mA(A)|V = 0|V = 0 torej mA|V |mA.
Izberemo bazo B1 prostora V jo dopolnimo do baze B celotnega prostora. Matrika,
ki pripada preslikavi A v tej bazi je blo�no zgornje trikotna. Prvi diagonalni blok je
matrika preslikave A|V v bazi B1. Ker je karakteristi�ni polinom blo�no diagonalne
matrike produkt karakteristi�nih polinomov diagonalnih blokov, rezultat o deljivosti
sledi.


















