Vaje iz Diskretnih struktur 2 (ISRM), Algebrske strukture 6. maj 2021

1. Naj bo (Zn, X Zn,,+) grupa, kjer operacijo sestevanja izvajamo po komponentah. Pokazite, da je
grupa Zsg X Zs3 izomorfna grupi Zg (obe z operacijo seStevanja).

2. Ali sta grupi Zo X Z4 in Zg izomorfni?
3. Zapisite Cayleyevo tabelo za grupo (Z7,,-). Kateri znani grupi je izomorfna?
4. Ali je grupa Zj, izomorfna grupi Zg?

5. Najdi graf, katerega grupa avtomorfizmov je izomorfna:
(a) permutacijski grupi S,
(b) Z5 =75 x ... X Zy

(c¢) grupi Z, X Znp,

6. Grupo lahko podamo tudi z generatorji in relacijami. Recimo G = (a, bla™ = e,b™ = e, ab = ba) je
grupa vseh moznih mnozenj a in b (ter njihovih inverzov), kjer velja, da je a™ = e, b™ = e,ab = ba (e
oznacuje enoto). Koliko elementov ima G7 Kateri znani grupi je izomorfna?
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7. Grupa G je dolo¢ena z generatorjema a,b in relacijami a* = e,b?> = a? in aba = b.
(a) Pokazi, da velje bab = a.

(b) Kaksna je mo¢ grupe?

8. Naj bo G grupa z generatorjema a,b in naj velja a” = b? = (ab)? = e, kjer je e enota grupe. Koliko
elementov ima G?

9. Opisi grupo simetrij pravilnega n-kotnika z njenimi generatorji in relacijami. Kateri znani grupi je
izomorfna?

10. Najdi podgrupo grupe GL(R,2), ki je izomorfna grupi Da,.



