LINEARNA ALGEBRA 2020/21
27. VAJE: 5.5.2021

. Naj bo V' vektorski prostor nad C in A: V' — V endomorfizem. Pokazi, da je
A = 0 natanko tedaj, ko je (Ax,x) = 0 za vse x € V. Pokazi, da trditev ne velja
za vektorske prostore nad R.

. Naj bo A preslikava, za katero je za vsak invarianten podprostor U invarianten tudi
U+. Pokazi, da je A normalen.

. Naj bo A = (a;;) hermitska matrika in A njena najvecja lastna vrednost. Pokazi,
da je A > a;; za vsak i.

. Naj bo V vektorski prostor s skalarnim produktom in vq,...v, € V vektorji. Naj
bo G = (gij)ﬁjzl matrika, kjer je gi; = (vi, v;).

Pokazi, da je G pozitivno semidefinitna.

Pokazi, da je G pozitivno definitna, ¢e so vektorji vy, ..., v, linearno neodvisni.

. Naj bo A = (a;;) pozitivno semidefinitna matrika. Pokazi, da je
Qi Qg4 Z a?j.
Kaj lahko poves o matriki, ¢e je a;; = 0.

. Izrac¢unaj singularni razcep matrike



1. Naj bo V vektorski prostor nad C in A: V — V endomorfizem. Pokazi, da je
A = 0 natanko tedaj, ko je (Az,x) = 0 za vse x € V. Pokazi, da trditev ne velja
za vektorske prostore nad R.
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2. Naj bo A preslikava, za katero je za vsak invarianten podprostor U invarianten tudi
U+. Pokazi, da je A normalepx_
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3. Naj bo A = (a;;) hermitska matrika in A njena najvecja lastna vrednost. Pokazi,
da je A > a;; za vsak 1.
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4. Naj bo V vektorski prostor s skalarnim produktom in vy,...v, € V vektorji. Naj
bo G = (gij)}'j—1 matrika, kjer je gi; = (v, v;).

Pokazi, da je G pozitivno semidefinitna.

Pokazi, da je G pozitivno definitna, ¢e so vektorji vy, ..., v, linearno neodvisni.
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5. Naj bo A = (a;j) pozitivno semidefinitna matrika. Pokazi, da je

2
aiitjj = Yt

Kaj lahko poves o matriki, ce je a; = 0.
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6. Izracunaj singularni razcep matrike “”
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