LOGIKA IN MNOZICE — VAJE 8.—15. oktober 2021

1 Racunanje z mnozicami in preslikavami

Naloga 1.1. Definirajmo mnozice
A={123}, B={0,9}, C={x}.

Zapisite kaksen element vsake od naslednjih mnoZzic:

(a) B, (b) 1 x B, (¢) (Ax B)xC,
(d) Ax (BxC), (e) Ax BxC, (H Ax(B+0),
(g) Ax B+ AxC, (h) AB, G) A%,

G) (A+0)7, (k) CA+B,

Naloga 1.2. Definirajmo preslikavo f:

¢ domena je mnozica naravnih Stevil,
¢ kodomena je mnoZica naravnih Stevil,

* prirejanje: Stevilu priredimo njegov najvedji delitelj.

Katero stevilo to prirejanje priredi stevilu 6667 Ali je funkcija f dobro definirana?

Naloga 1.3. Definirajmo preslikavo min: R x R — R s funkcijskim predpisom

z Cex <y,
min: (z,y) r—>{ =Y

y Cey <.

V funkcijski predpis za min vstavite argument (7, v/31) in izratunajte rezultat.

Naloga 1.4. Definirajmo preslikavo:
R® - R
f = min (£(0), f(1)).
V ta funkcijski predpis vstavite argument

R—R
r—3—2-x

in izratunajte rezultat.
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Naloga 1.5. Definirajmo preslikavi

: N¥ — NN 6: NN — NY

Y [ (ne f(n) + 1(f(n)) 0: g (ke g(k?)).
Izratunajte 0 (¢(z — 2z 4 1))(7) in ¥ (0(z — 2z + 1)) (7).

Naloga 1.6. Naj bo A mnoZica.

(a) Koliko je preslikav A — 1?
(b) Koliko je preslikav 1 — A?

Naloga 1.7. Zapisite kak funkcijski predpis za funkcijo z dano domeno in kodomeno,
pri cemer so A, B in C mnozice:

(@) AxA—-AxAXxA,
(b) C'A—>CAXB,

(c) zapisite ¢ri funkcijske predpise A4 — A4. Ali doloéajo razli¢ne preslikave?

Naloga 1.8. Preverite, da velja:
(a) R @ R, pri ¢emer zapiSite dva razli¢na avtomorfizma,
(b) R=(0,1),
(c) 1+ NN,
(d) N+ N=Z.

Naloga 1.9. Za dano preslikavo ugotovite, ali je izomorfizem. Odgovor utemeljite.

@R->R z—x+ax,
b)R>R,z—~z—u,
(© RxR—=>RxR, (z,y) = (z+y,z-y),

d) ZXZ—-ZXZ, (x,y)— (x+y,z—1y).
Naloga 1.10. Poiscite izomorfizem med:
(a) mnozico strogo narascajocih zaporedij realnih $tevil in mnozico zaporedij pozitiv-
nih realnih stevil,

(b) premico in kroznico brez ene tocke.
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Naloga 1.11. Naj bodo A, B in C mnozice. Preverite, da velja:

(a) A+ B B+ A,

(b) (A+B)+C= A+ (B+0),
© Ax (B+C)=Ax B+ AxC,
(d) Al A,

(e) A2 A x A kjerje2={L, T},
) AP ~1,

() CA+B =~ A x OB,

(h) (B x C)* = BA x CA.

Naloga 1.12. Denimo, da je f: A — B izomorfizem. Preverite, da sta izomorfizma
tudi sledeci preslikavi.

AY — B¢ cB - ¢4
g fog h— ho f.
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