
Algebra: 1. izpit

14. 6. 2021

Čas pisanja je 105 minut. Možno je doseči 100 točk. Vse odgovore dobro
utemeljite. Veliko uspeha!
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1. naloga

V prostoru sta dani točki A(1,2,1) in B(2,−1,2) ter ravnina ⌃, dana z enačbo x+y−z = 1. Naj
bosta A′ in B′ zaporedoma pravokotni projekciji točk A in B na ⌃. Določi množico vseh točk
C na ⌃, da ima trikotnik �A′B′C ploščino
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2. naloga

Za n ∈ N je dana matrika An velikosti 2n × 2n na naslednji način. Za k = 1, . . . , n je

ak,k = n + 1 − k
an+k,n+k = k
a2n+1−k,k = n − k

an+1−k,n+k = k − 1
in aij = 0 sicer.

a) Zapǐsi matriki A2 in A3.

b) Izračunaj detAn.
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3. naloga

Za linearno preslikavo A∶R10 → R10, ki ima eno samo lastno vrednost, velja dimker(A − I) = 4,
dimker(A − I)4 = 7 in dimker(A − I)5 = 8.
a) Določi vse možne Jordanove forme J(A).
b) Če je dimker(A − I)7 = 10, izračunaj lnJ(A).
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i fat .- Ine
,

-11kt :X
"

,

f "Kl : - ✗
-2

,
f
" ' 1×1=2×-3

,
:

{
^ "̂ "

|
"""" ""

"
"
"

"" ""
"

"""" " ""
"

nn : i

n : for -1 ;
- ; I

- ! !
11 i

y
o g ÷ ;

-1
,

" i

11 5 i

n
'

0
n ¥ 1

, f- I
. .
- = - - -

- - : I
0 I -I 3 ,

"

""" ° ^ "

Doloiitev Jordana Cneodv. od a) 0 1 !

.µµ . .
.

. .

. . . . . . .
. . ,÷ . ,?⃝-iÉ* "

1-
-

.

-
- .

- ZIAI I E ! .
.
-

i
'
.

. .

② ③
vredhiliodwdov



4. naloga

Za normalno 3×3 matrikoA z detA = 2 in realnim karakterističnim polinomom veljaA∗(1,−1,0) =(−i, i,0). Lastni vektor, ki pripada po absolutni vrednosti največji lastni vrednosti, leži na rav-
nini x + y + z = 0. Določi matriko A.
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