Kompleksna stevila

1. Izracunaj vrednost naslednjih izrazov.
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) |5 - 52|
Resitev:
(a) 13

2+ 4

2. Poisci realno in imaginarno komponento ter konjugirano vrednost kompleksnega stevila

1

2= =
cos 3 +ising
Resitev: Re(z) = \/737 Im(z) =3,z = \/73 — i
3. Naj bo z € C\{1} kompleksno &tevilo. Ce velja |z| = 1, dokazi, da je &tevilo it

realno.

~ . o o . <. . 21+29 o .
4. Ce je |z1] = [21] = 1 in 2122 # —1, dokazi, da je 52 realno Stevilo.

5. Poisci vsa kompleksna stevila z, ki resijo enacbo.

(a) z = 2%,

(b) |2] + 2 =241,
(c) 22% — 322 = 10i,



(d) |z +1] = [2z -1,
(e) Tmz? =6,
(f) 2(z —1i) =iz

Resitev

(a 2120,22—1,234——%:&2'73
(b) z=2+i

(¢) 1 =144, 20=—-1—1

a) {z € C: Rez =Imz}

b) {z € C: Rez? =4}

(c) {zeC:T<argz< T 1< [2] <2}
) {z€C:|z—i+2| <4}

(e) {zeC:lz—1|=|z—1]|}

(f) {zeC:|z=3|+ |2+ 3| <10}

(a) {z +ix:x € R}, tj. simetrala daljice med 1 in 1.
(b {m + iy (%)2 — (%)2 = 1}, tj. hiperbola.

)
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(¢) Del kolobarja med radijema 1 in 2 in med kotoma T in =
)
)
)

f) Obmocje znotraj elipse (5)2 + (3)2 = 1 in na nje;j.
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7. Naslednja kompleksna stevila zapisi v polarni obliki.

(a) —1—1
(b) =3
Resitev:

(a) V2 (cos 3 + isin 2F)



(b) 3(cosm 4+ isinm)

8. Izracunaj vrednost naslednjih izrazov.
(a) 1 — (cos 2 +isin %”)3
5
1, -3

V3+i 1
() (-

(d) v/ =3+ /3i

Resitev:

(d) Y12 (cos (5?”22”’“) +isin (%f’r’“» k=0,1,23 4

9. Izracunaj vrednost izraza +/—9 + 122.
Resitev: /3 + i2\/_, —V3—i2V3

10. V kompleksnih stevilih resi naslednje enacbe in skiciraj resitve v kompleksni ravnini.

(a) 2* = —8 + 8v/3i,
(b) 22 +i=0,
24113
<C> (ﬁ) = 1,
(d) 20 +22—-12=
Resitev:
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11. Za r > 0 in ¢ € R sestej

Resitev:

oo r"cos((n — 1)) — r" cos(np) — rcosp + 1
" r2 —2rcosp+1 ’

_ r"sin((n — 1)p) — r*sin(ng) + rsing
r2 —2rcosp +1 '



