LOGIKA IN MNOZICE — VAJE 26. november 2021

4 Lastnosti preslikav

Naloga 4.1. Naj bosta X in Y mnozici ter f: X — Y in g: Y — X taki preslikavi, da
je f ogo f bijekcija. Dokazite, da sta f in g bijekciji.
Naloga 4.2. Preslikavo f: P(N) — P(N) definiramo s predpisom
f(S)={neN|VmeS.n<m}.
(a) Dolotite f({20,17}) in f(0).
(b) Dokazite, da za vse A, B € P(N) velja f(AU B) = f(A) N f(B).
(c) Poisc¢ite primer mnozic A, B € P(N), za kateri ne velja f(AN B) = f(A) U f(B).

(d) Izracunajte zalogo vrednosti preslikave f o f.

Naloga 4.3. Dokazite, da so za preslikavo f: X — Y ekvivalentne naslednje trditve:

(a) Preslikava f je injektivna.

(b) Za vse podmnozice A, B C X velja f.(AN B) = f.(A) N f.(B).

(c) Za vsaki disjunktni podmnozici A, B C X velja f.(A4) N f.(B) = 0.
(d) Za vsako podmnozico A C X velja f.(A%) C (f.(A) )E.

(e) Zavse A C X velja f*(f.(A)) = A.

(D) Preslikava f.: P(X) — P(Y) je injektivna.

Naloga 4.4. Naj bosta A in B mnozici. Definirajmo preslikavo I: B4 — P(A)P(B )
s predpisom I(f) := f*.

(a) Ali je I injektivna preslikava?

(b) Ali je I surjektivna preslikava?
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