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1. (a) [10] Naj bo AABC trikotnik v nevtralni ravnini. Z uporabo Hilbertovih aksio-
mov pokazi, da obstaja o¢rtana kroznica trikotnika A ABC natanko takrat, ko
simetrali stranic AB in AC' nista vzporedni.

(b) [10] Ali za vsak trikotnik v nevtralni ravnini obstaja njemu o¢rtana kroznica?
Trditev dokazi z uporabo Hilbertovih aksiomov oziroma ovrzi s protiprimerom
v ustreznem modelu.

2. (a) [15] V evklidski ravnini je dan ostrokotni trikotnik AABC. Ozna¢imo s H¢
nozisce visine na stranico AB ter z D in E pravokotni projekciji He na stranici
AC in BC. Pokazi, da tocke A, B, D in E lezijo na isti kroznici.

(b) [15] V evklidski ravnini je dan trikotnik AABC skoti a =%, = Z in vy = 2.
Oznacimo s C’ nozis¢e visine na stranico AB, z B’ sredis¢e stranice Ag)n 7z A

[

presecisce simetrale kota pri A s stranico BC. Pokazi, da se premice AA’, BB’
in C'C" sekajo v isti tocki.

3. V evklidski ravnini je dan topokotni trikotnik AABC's topim kotom pri C'. Oznaé¢imo
z A’ in B’ pravokotni projekciji tocke C' na simetrali kotov pri A in B ter z [ sredisce
trikotniku vértane kroznice.

(a) [10] Pokazi, da je ZICA' = ZIB'A’.
K
(b) [10] Pokazi, da sta premici ABin AL vzporedni.

4. Oznac¢imo s
H={(z,y) e R*|2* +¢* < 1}

Poincaréjev krozni model hiperboli¢ne ravnine.

(a) [15] Za R > 0 naj bo Kg kroznica v R? z enacbo (z — 1)? + (y — R)* = R%
Pokazi, da mnozica pr = H N Kg doloca neko P-premico. Nato ugotovi, za

katere R se sekata P-premica pg in P-premica skozi tocki (0,0) in (%, %)

(b) [15] Izberimo poljuben € > 0. Pokazi, da v ‘H obstaja pravokotni trikotnik, ki
ima vsoto notranjih kotov manjso od 7 + e.



