Integral s parametrom

Zveznost, odvod in integral integrala s parametom

f:la,b] x [c,d] - R
u, v : |a,b] — [c,d]

v(z)

f(z,t) dt

e u,v, f zvezne = F' zvezna

e u,v zvezno odvedljivi, f zvezna in parcialno zvezno odvedljiva po spremenljivki x
= F odvedljiva in velja

v(z

— / a—f (z,t) dt + ' (z) f(z,v(x)) — v/ (z) f(z,u(z))

u(x)

e f zvezna na [c,d] X [a,b] =

d

/dF(x) dx:/d /bf(x,t) dt dm:/b /f(x,t) dz | dt
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Naloge

1. Izracunaj F(x f |22 — 3y| dy za x € R.
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2. Izracunaj L [
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e~V /x
= dy.

3. Dokazi, da je integral
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el/(z+1)

neodvisen od .
Namig: Najprej pokazi, da to velja na poltrakih (—oo, —1) in (—1,00), nato pa s substi-
tucijo z = 1 pokazi e, da se vrednost na prvem polltraku ujema z vrednostjo na drugem
poltraku.
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4. Izracunaj ¢'(z), kjer je g(z) = f sin(zy) dy.
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Resitve
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2 F'(x) =—1/2ze”
3 Fl(z)=0zax#0in F(z) = F(—x — 2)

sin(§x)
—F 5 T 07
g'(x) = { ! 7

™. —
99 x = 0.

4


Timotej Hrga



