Stevilske vrste

1. Razisci konvergenco vrst:
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Resitev:

(a) Vrsta konvergira. Vsota vrste je enaka 1.
(b) Harmoni¢na vrsta divergira.

c) Vrsta divergira.
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(d) Vrsta divergira.
(e) Vrsta divergira.
(f)
()
(b)

h) Vrsta konvergira. Vsota vrste je enaka

f) Vrsta konvergira. Vsota vrste je enaka 1.

Vrsta konvergira. Vsota vrste je enaka
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2. S pomocjo primerjalnega kriterija razisci konvergenco vrst:




Resitev:

(a) Vrsta divergira.

(b) Vrsta konvergira. V splosnem vrsta Y - = konvergira za a > 1 in divergira za
a < 1.

(c) Vrsta konvergira.

(d) Vrsta konvergira.
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(g) Vrsta konvergira.
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e) Vrsta divergira.
f) Vrsta konvergira.
)

3. S pomocjo kvocientnega kriterija razis¢i konvergenco vrst:
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Resitev:

(a) Vrsta konvergira.

(b) Vrsta konvergira.



(c) Vrsta divergira.

(d) Vrsta konvergira.

5. Ugotovi, za katera pozitivna realna stevila a konvergira vrsta.
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Uporabi kvocientni kriterij. Vrsta konvergira za vsak a.

Uporabi kvocientni kriterij. Vrsta konvergira za a < 1, sicer divergira.

Uporabi korenski kriterij. Vrsta konvergira za a < 1 in kateri koli s ter za a = 1
in s > 1. Sicer divergira.
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(c) Uporabi korenski kriterij. Vrsta konvergira za vsak a.
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(e) Uporabi kvocientni kriterij. Vrsta konvergira za vsak a.
6. Doloci vsa stevila s € R, za katera naslednja vrsta konvergira.
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Resitev: Uporabi korenski kriterij. Vrsta konvergira za s < 1 in divergira za s > 1.

7. Izracunaj obseg in plos¢ino Kochove snezinke. Kockova snezinka je ravninski lik, ki
ga dobimo z naslednjo iteracijo. Zac¢nemo z enakostrani¢nim trikotnikom s stranico
dolzine 1. Nato vsaki stranici nad srednjo tretjino prilepimo enakostrani¢ni trikotnik
(kot na sliki). Postopek ponavljamo na vseh stranicah novega lika.
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Resitev: 0 =00, p =



8. Dana je vrsta
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Ali konvergira? Ali konvergira absolutno? Oceni napako, ki jo storis, ¢e za priblizek
vsote cele vrste vzames vstoto njenih prvih §tirih ¢lenov.

Resitev: Vrsta je absolutno konvergentna. Napaka je manjsa od —= 120

9. Dana je vrsta
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Ali konvergira? Ali konvergira absolutno? Koliko ¢lenov vrste moramo sesteti, da bo
napaka po absolutni vrednosti manjsa od 0.017

Resitev: Vrsta je absolutno konvergentna. Sesteti je potrebno prva dva clena, saj je
las| = 6% = 0.0046.

10. Ugotovi, ali naslednje vrste konvergirajo absolutno oziroma pogojno:
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Resitev:

(a) Vrsta je absolutno konvergentna.

(b) Vrsta je absolutno konvergentna natanko tedaj, ko je a > 1. Za 0 < a < 1 je
vrsta pogojno konvergentna.

Vrsta je pogojno konvergentna.
Vrsta je pogojno konvergentna.
Vrsta je absolutno konvergentna.

Vrsta je pogojno konvergentna.



