Dvojni in trojni integrali

Dvojni integrali v kartezi¢nih koordinatah

. Izracunaj.

(a) Integral funkcije f(z,y) = = + y* po pravokotniku z oglisci (1, —3), (1,3), (2,3)
in (2, -3).

(b) Integral funkcije f(z,y) = = + 3y? po paralelogramu z oglisci (1,2), (1,4), (2,3)
in (2,5).

(c) Integral funkcije f(x,y) = cosx cosy po trikotniku z oglisci (0,0), (5,0), (3, 5).

Resitev:

(a) 27 (b) 79 (c) 3

. Izracunaj [ [,(z —y) dz dy, kjer je D obmocje omejeno s krivuljama y = 2 — 2% in
y =2z —1.
64

Resitev: T

. Izracunaj maso in tezisée plosce, ki je omejena s parabolama y = 2% in = y2, njena
gostota je pa p(z,y) = %

itewe o 1 (9 18
Resitev: m = ¢, T'(35, 35)

. Izracunaj ploséino lika, ki ga omejujeta krivulji y = 2z in y? + 4y = 2.
9

Resitev: I

. Izracunaj koordinati tezis¢a homogene plosée, omejene s krivuljama y?> = 4z + 4 in
2
Y- = -2z +4.

Resitev: (%, O), m = 8pg
. Zamenjaj vrstni red integracije v integralih.

(a) fo4 dz 3ljx f(z,y) dy (b) J3° <fo e v dy) drzal0<a<b

0

Resitev:
(a) Jo© dy [y f@.y) do+ [y dy [y fla.y) do
(b) ff (JZe v dz) dy=In2



2.1

Uvedba novih spremenljivk

. Z uvedbo ustreznih novih koordinat izra¢unaj integral funkcije f(z,y) = y — = po

paralelogramu z oglisci (1,2), (4,1), (6,3) in (3,4).
Resitev: —8

Izracunaj ploscino obmocja, ki ga omejujejo krivulje y = a%, Yy = %, y=xiny = 3z.

Resitev: ‘% <2§ — 1) (3% — 1>

Dvojni integrali v polarnih koordinatah

. Izracunaj [ [,In (2?4 y*) dz dy, kjer je D kolobar med kroznicama z” + y* = €* in

2t +y? = et

Resitev: 7 (3e* — €?)

. Izracunaj

// arctan 2 d dy,
D T

kjer je D obmocje v prvem kvadrantu, ki ga omejujejo kroznici x%+y? = 1 ter 224y = 9
in premici y = ‘/Tgx ter y = V3.

. 2
Resitev: %

Izracunaj plog¢ino lika omejenega s krivuljami 22 + y? = 2z, 22 +y?> = 42, y = x in
y=0.

3(m+2)
4

Resitev:

Naj bo @ > 0 in D obmocje v ravnini, ki ga omejuje krivulja z enacbo
(952 + y2)2 =a? (:c2 — y2) .

Izracunaj

dx dy.

e

. 2
Resitev: %ﬁ

Trojni integrali v kartezicnih koordinatah

] a=oaraya,

kjer je V obmocje v prvem oktantu, omejeno z ravnino x +y + z = 1.

. Izracunaj

Resitev: %

. Izracunaj prostornino telesa, ki je dolo¢eno z enacbama 0 <y <1 —22in 0 <z <y.

=3 . 8
Resitev: =



Trojni integrali v cilindri¢nih koordinatah

. Izracunaj volumen telesa omejenega s ploskvama hz = 2% + y? in 2z = h, kjer je h > 0.

Resitev: #

. Izracunaj volumen telesa, ki je doloéeno z enacbami 22 + 3%+ 22 < R?, 22 4+ 9% < 2% in
z >0, kjer je R > 0.

mR3(2-v/2)

Resitev: 3

Integrali v sferi¢nih koordinatah

. Izra¢unaj maso in koordinate tezis¢a osmine krogle 22 + y? + 22 < 4, v > 0, y > 0,
z > 0. Gostota je podana z p(z,y, 2) = 22 + y°.

<s . _ 32rm _ _ 15 _ 5
Resitev: m = s T =Yr =16, AT =3

. Izracunaj volumen preseka krogel, ki sta podani z neenachbama
P4+ 22 <1 in 2+t 22 <22
5T

Resitev: 5



	Dvojni integrali v kartezicnih koordinatah
	Uvedba novih spremenljivk
	Dvojni integrali v polarnih koordinatah

	Trojni integrali v kartezicnih koordinatah
	Trojni integrali v cilindricnih koordinatah

