Analiza 3: 1. izpit

24.1.2021

Naloga 1 (25 tock). Pois¢i splosno resitev enacbe
y'siny’ + cosy’ —y = 0.
Ali ima dobljena druzina krivulj ogrinjaco? Ce jo ima, jo poiséi.

Naloga 2 (25 tock). Podan je sistem enacb

&=z +sin(zy) —y = f(x,y)

. y

yErt s g(z,y).

a) (5 tock) Dokazi, da za poljuben zafetni pogoj 7(0) = (xo, yo) obstaja enoli¢no dolo¢ena resitev sistema
enach.

b) (10 tock) Poiséi funkcijo Ljapunova za polje V(z,y) = (f(z,v),g9(x,y)) oblike u = ax? + bxy + cy.
Rezultat utemelji! Kaj lahko sklepa§ o kompletnosti polja V7

c) (10 tock) Sistem lineariziraj v okolici izhodis¢a in poisci resitev lineariziranega sistema. Z drugimi
besedami, pois¢i taksno matriko A s konstantnimi komponentami, da bo veljalo

. n(z,y)
lw)l—o0 |[(z, )]l

V((E,y) :A'(fﬂay)T‘H?(l"»y% =0.

Nato poiséi resitev sistema (i,9)" = A - (z,y) .

Naloga 3 (25 tock). Pois¢i splosno resitev enache

3y’ 2 |2
voou
x 2 a3

Naloga 4 (25 tock). Poisci ekstremale funkcionala

ﬁ(y)=/0 (v +9y?) da

med vsemi C?-funkcijami y na intervalu [a, b], ki zado¢ajo



