Limite in zveznost funkcij

1. Po definiciji izracunaj

2. Po definiciji dokazi, da velja

3. Po definiciji dokazi, da velja

4. Izracunaj naslednje limite:
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5. Doloci asimptote funkcije
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Resitev: Navpi¢na asimptota je x = 1, poSevna asimptota je 2x + 3.

6. Doloci asimptote funkcije
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Resitev: Funkcija nima nobene navpicne asimptote. Vodoravni asimptoti sta y = 0
(ko z = o0) iny =2 (ko x — —00).

7. Dolo¢i posevno asimptoto funkcije
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Resitev: = + %

8. Dolo¢i posevno asimptoto funkcije

f(x) = Vat + 323 +5 - 2°.

Resitev: %x — %



. Doloé¢i levo in desno limito funkcije
fla)=e=
v tocki x = 0.

Resitev: Leva limita ne obstaja, ker se vrednosti blizajo co. Desna limita je enaka 0.

. Po definiciji dokazi, da je funkcija f(z) = 2* zvezna povsod na realni osi.
. Po definiciji dokazi, da je funkcija f(x) = T zvezna, kjer je definirana.

. Po definiciji dokazi, da funkcija
tep(x) 0 ;2<0
step(z) =
P 1 ;2>0
ni zvezna v tocki 0.

. Narisi grafa funkcij f(z) = % in g(z) =
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Kako je z njuno zveznostjo?

Resitev: Nobena od funkcij ni zvezna, vendar funkcijo f lahko zvezno razsirimo v
tocki z = —2, ¢e definiramo f(—2) = 1.

. Poisci vse vrednosti parametrov a in b, pri katerih je funkcija

x? <3
f(z)=qa ;=3
r+b ; x>3

zvezna na vsej realni osi.

Resitev: a =9, b =6.

. Dana je funkcija

(1+2) z<1
fz) = :
carctanx ; x> —1
Dolo¢i konstanto ¢ tako, da bo funkcija f zvezna na vsej realni osi.

Resitev: ¢ = —%

. Pri katerih vrednostih parametra a je funkcija

sini(;zm) S x> 0
flx) =
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zvezna na celi realni osi?
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Doloci tako realno stevilo a, da bo funkcija

Qeﬁ2 < —2
flz) =
ar+2 ;x> -2
zvezna.

Resitev: a =1

Doloci, za katere a € R je funkcija

1n(1;g2x2) C x>0
f(z) =
4cosx <0

zvezna na vsej realni osi.
Resitev: a € {—2,2}
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Ali ima polinom f(z) = 2" — x 4 1 ni¢lo na intervalu [—2,0]?

Resitev: Da

Dokazi, da ima enacba —x + 2 = Inx vsaj eno resitev na intervalu [1, 2].

Dokazi, da ima ena¢ba 2% 4+ 2z + 1 = 0 natanko eno resitev.



