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Naj bo K kolobar, ki ima kon£no mnogo elementov. Ne zahtevamo, da je K
komutativen, prav tako ne zahtevamo, da obstaja enica (nevtralni element za
mnoºenje). Pokazali bomo, da velja naslednje:

Trditev. Vsak neni£eln element a ∈ K je obrnljiv ali delitelj ni£a.

Dokaz. Naj bo a 6= 0 poljuben element v K. Ker je K kon£en, obstajata naravni
²tevili m,n ∈ N, da velja

am = an.

Fiksirajmo m in n tako, da je m najmanj²e naravno ²tevilo, za katerega velja
enakost zgornje oblike (0 ne ²tejemo za naravno ²tevilo); pri tej izbiri m pa nato
izberimo ²e najmanj²i moºni n > m. Zdaj se lahko zgodi dvoje:

1. �e je m > 1, iz minimalnosti m in n sledi, da je

am−1 6= an−1,

od koder dobimo produkt neni£elnih elementov

a(am−1 − an−1) = 0

in je torej a delitelj ni£a1.

2. �e je m = 1, velja
a = an.

Zdaj imamo spet dve moºnosti:

(a) �e obstaja b ∈ K, da velja

b 6= an−1b ali b 6= ban−1,

potem velja

a(b− an−1b) = 0 oziroma (b− ban−1)a = 0

in je torej a delitelj ni£a.

(b) �e tak b ne obstaja, pa to pomeni, da za vse b ∈ K velja

an−1b = b = ban−1

in je torej an−1 enica v K. Od tod pa takoj sledi, da je a obrnljiv.

1�e ima K enico, podoben sklep deluje tudi v primeru m = 1; v splo²nem pa izraz a0 nima
pomena in je zato treba primer m = 1 obravnavati posebej.


