Nedoloceni integral

1. Izracunaj naslednje nedoloc¢ene integrale.

(a) [(z?+1)°dx Reitev: £ + 32 + 2% 4 7+ C
(b) f<2+f1+e + )d Resitev: 2252 + 2 —2y/z + " +Inz + C
(c) [(= de Resitev: % + 2z — % +C
(d) JB _56 +4cosz —shz)dr Resitev: 25 — be” +4sinz — cha + C

uvedba nove spremenljivke: [ f(g(z))g'(x)dz = [ f(t)dt

(a) [x(2z+ 5)"dx Resitev: (2961;)12 — 5(236;;5)11 +C

(b) [ sin(3z)dx Resitev: —z cos (3z) 4+ C

(c) [ #tqde Resitev: w +C

(d) [xe* da Resitev: —%e‘$2 +C

(e) [ ztqdx Regitey; actana® 4 ¢

) J zzdﬁ Resitev: - arctan( )+ C

(g) fmdx Resitev: —:

(h) [sinz coszdx Resitev: S22 4 ¢
(i) [tanzdx Resitev: — In(cos :v) +C
() J=rede Resitev: tanz — —— +C

(k) f%c& Resitev: % +C
) [ Esde Resitev: In(e® +2) + C

(m) [ %dw Resitev: e® — 2In(e® +2) + C

(n) [V1—22dx Resitey: acinetaVi=e? 4

(0) [ F=dx Resitev: arcsin(z — 1) + C

(p) [ =dx Resitev: arcsin(2z — 1) + C

(@) [ \/% Resitev: (22 —a®)? + a?(a® —a?)z + C




pravilo per partes: [udv =uv — [vdu

(a) [ae dx Resitev: e*(x — 1) + C
(b) [a?e *dx Resitev: — (22 4+ 22+ 2)e * + C
(¢) [a*cosidx Resitev: 2(z® — 8)sin % + 8z cos % + C
(d) [Inzdz Resitev: zlnx — 2+ C
(e) [(z*—3)Inwxdx Resitev: (2:’3—3 —3z)Inz — %3 +3z+C
(f) [arctan zdx Resitev: z arctanz — w +C
(g) [ arcsinadx Resitev: xarcsinz 4+ /1 — 22+ C
(h) [evedx Resitev: 2(y/z — 1)eV® + C
(i) [e”sinzdz Resitev: fe”(sinz — cosz) + C
integriranje racionalnih funkcij
(a) [ =% Resitev: \/%;) arctan (’”—jg) +C
(b) xf—;d:v Resitev: o — 2arctan § + C
(c) [ %dm Resitev: © — In(z? + 2z + 2) 4+ 2arctan(z + 1) + C
(d) [ =5dx Resitev: 1In|z — 1| —ilnjz + 1|+ C
(e) [ Z*ledr Resitev: w +C
(f) J m=tqde Resitev: Injz — 1| — = +C
(g) [ &2 da Resitev: —3Inz +1In(x +1)+2In(z — 1)+ C
(h) Wf% Resitev: = —In(2 —z) + In(z — 1) + C
(i) [ sis=gde namig: popolni kvadrat Resitev: \/ig arctan 29”;%1 +C
G) J %dm Resitev: In|z| + %H +C
k) [ I(ijf4) dx Resitev: In|z| — L In(z? +4) + L arctan £ + C
0 [ %dm Resitev: In 2"254 +C
(m) %dw Resitev: In |2 | + In(2? 4 4) + arctan § + C
(n) [ M—i’iﬁmdm Resitev: In|2=| + §In(2? + 22 + 2) — arctan(z 4+ 1) + C

integriranje kotnih funkcij

(a) [ cos® xdx Resitev: £ + Isin(2z) + C



b) [sin®zdx Resitev: +cos®r —cosz + C
( 3
¢) [sin®xcos? zdx Resitev: —1cos®z + L cos®z + C
3 5
(d) [ sin®zcos? zdx Resitev: £ — & sin(4a) 4+ C
(e) [cos*zdx Resitev: 3£ 4 1sin(2z) + 35 sin(4z) 4+ C
f) [ cos® xdx Resitev: sinz — 2sin®x + tsin® x4+ C
3 5
(g) [ sin(3z) cos(bx)dx Resitev: 1 cos(2x) — 1 cos(8x) 4+ C
(h) [ cos?(2z) sin(bz)dx Resitev: — cos(5z) — 1 cosx — 5z cos(9z) 4+ C

Integrale oblike
/ R(sinx, cos x)dx,

kjer je R racionalna funkcija, lahko izra¢unamo z uvedbo nove spremenljivke

fan = = ¢
an — = t.
2
Pri substituciji upostevamo
: 2t 1— ¢ 2dt
sing = ——, cosxr=-——, dr= )
142 14 t2 1+1¢2
(i) 2= Resitev: In [tan 2| + C
1 dz &3 . z
(j) [ ————— Resitev: In |1 + tan 5‘ +C
(k) J 2+iisx Resitev: \% arctan (til/?) +C

Integrale oblike

/ dx
asin®z + bsin’x + ¢’

kjer je R racionalna funkcija, lahko izracunamo z uvedbo nove spremenljivke

tanx = t.
Pri substituciji upostevamo
. t 1 d dt
sinr = ——, cosz = , T = )
1+t V1+t2 1+22
(1) Mm Resitev: ﬁg arctan <‘/75 tan x) +C



integriranje korenskih funkcij

(a) IW Resitev: 4z — 6z + 12 o — 12In(¥Yz +1) + C
(b) [ i:}‘/idx Resitev: 4z + 2In |/z+1| — 4arctan/z + C
(c) [ \/ﬁ—iﬁ Resitev: arcsin 2+ + C
(d) [+dx Resitev: 2(z—3)%3 4+ L(z-3)*3 4+ C
(e) [Va?2—2%dx Resitev: 1 (zv/a? — 22 + a®arcsin (£)) + C
) J \/a‘zlx? Resitev: In(z + Va2 + 22) + C
(g) [ #ﬂﬂ Resitev: In (z — 2+ va? — 4z +5) + C

Eulerjev nastavek

/ ()\/aac2—|—bx—|—c—|—A/
\/axQ—l—bx—irc \/aa:2—|—bx+c

kjer je p polinom in ¢ je polinom eno stopnjo nizji kot p. Polinom ¢ in konstanto A
doloc¢imo tako, da odvajamo obe strani.

(h) [ x\/ﬂﬂﬁ dx Resitev: (—%x — 4) V4 — 2?4 8arcsin £ + C

2. Izracunaj integrale

(a) l_fig dx Resitev: 1 arctan(z') + C
(b) [ =dx Resitev: arctan (S) + C
(c) [ Resitev: sz — fInle” + 3|+ C
(d) [In®zdx Resitev: 2z —2zlnx +2ln’z + C
(e) [ e sin2xdx Resitev: 2e5™(sinz — 1) + C
(f) [ Va2 + 2z + 2dz Resitev:

T+ 1)Vl +2z+2+ sIn(z+ 1+ Va2 +20+2)+C



