1. Po definiciji izracunaj integral funkcije f(x) = x

Resitev: %

Doloceni integral

2

2. Izraéunaj naslednje dolocene integrale.

3. Za s > 0 izracunaj limito

Resitev:
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4. Izracunaj limito
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5. 7 uvedbo nove spremenljivke v dolo¢enem integralu dokazi, da velja

6. Izracunaj ploscino lika, ki ga omejujejo premice x = 0, x =

f(z) =sinzx.

Resitev: 4
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2m, y = 0 in graf funkcije
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17.

Izracunaj ploscino lika, ki ga omejujeta premica y = 1 in graf funkcije f(z) = z2.

Resitev: %
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Izra¢unaj ploséino lika, ki ga omejujeta grafa funkeij f(x) = %2 in g(z) =

~ e . E o l
Resitev: 5~ 3

I[zracunaj ploscino lika, ki ga omejujeta grafa funkcij f(z) = 1 in g(x) = 2cos? x nad

intervalom [0, g] :

Resitev: 1

Izracunaj ploscino lika, ki ga omejujeta premica y = e in graf funkcije f(z) = xInz nad
intervalom [1, e].

Jo 2
Resitev: 3% —e— %

Izracunaj plos¢ino obmocja znotraj elipse

2 2
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Resitev: mab

Izracunaj ploscino lika, ki ga oklepata paraboli
v =2pr in  2*=2py.

Resitev: 4%

Izracunaj dolzino grafa funkcije f(z) = chz za z € [0, 1].
Resitev: sh1

I[zracunaj dolzino loka parabole y = x? nad intervalom [0, 1].
Resitev: %\/3 + iln(2 +/5)

Izpelji formulo za obseg kroga s polmerom R.
Resitev: 27 R

Izracunaj prostornino telesa, ki ga dobis tako, ¢e zavrtis omejeni lik, ki ga omejujeta
funkciji y = « in y = 22 — 22 okrog osi x.

Resitev: %

Izracunaj prostornino telesa, ki nastane, ko se zavrti lik, omejen s krivuljami 22—y = 4,
y = —2, y =2, okrog y osi.

Resitev: MT“



18.

19.

20.

21.

22.

Izra¢unaj povrsino vrtenine, ki jo dobis tako, ¢e graf funkcije f(x) = sin z zavrtis okrog
osi x na intervalu med dvema zaporednima ni¢lama.

Resitev: 27(1/2 + arshl)

Izracunaj povrsino rotacijskega telesa, ki nastane, ko se zavrti lik, omejen s krivuljama
y = +/z in y = x, okrog x osi.

Resitev: Povrsina je enaka mv/2 + 35l Sestavljena je iz plasca, ki je iz dveh

6
ploskev.

Izpelji formuli za prostornino in povrsino stozca s polmerom osnovne ploskve 7 in visino
.

Resitev: V = imr?v, P = wrv/r? 4+ v? + .

Izpelji formuli za prostornino in povrsino krogle s polmerom R.

Resitev: V = 4”333, P = 47 R?.

Izracunaj posplosene integrale.

(a) 12 Qd,—mx Resitev: divergira
(b) f_ll d;x Resitev: divergira
(¢) [5 2 3dx Resitev: 9
(d) [ =dr,a>1 Resitev: 13172
(e) [y e "dx Resitev: 1
(F) Jo~ *atde Resitev: ©
(e) [~ =5 Resitev: ;
(h) fol $2_d2a;+1 Resitev: divergira
(i) f12 igil Resitev: 2
(3) fog tan xdx Resitev: divergira
(k) ffooo 1122 Resitev: =«
Q) floo Ecl—fdﬂf Resitev: 1
23. Za vrtenino, ki jo dobis tako, da graf funkcije f(x) = i zavrti§ okrog osi x na intervalu

[1,00], dokazi, da je njena prostornina koncéna, povr§ina pa neskonéna.

Resitev: V =7, P = oc.

24. Skiciraj dane krivulje, ki so podane parametri¢no.

(a) 7(t) = (t,2t), t € [0,1]
(b) 7(t) = (cost,cos2t), t € [0, 7]



(c) 7(t) = (cost,sint), t € [0, 7]
(d) 7(t) = (2t — 2,4 —t*), t € [-2,2]

Resitev:
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25. Skiciraj dane krivulje v polarnih koordinatah.
(a) r(p) =4, ¢ €0,2n]
(b) r(#) = ¢, ¢ € [0, 27]
(¢) (srénica ali kardioida). r(¢) =1 — cosy, ¢ € [0, 27|




26.

27.

28.

Resitev:

(cikloida). Izracunaj dolzino krivulje, ki je podana parametricno
7(t) = (t —sint, 1 —cost) zat € [0,2n7].
Resitev: 8

[zracunaj dolzino krivulje, ki je podana parametricno
) zat € [0, 1].

Resitev: 2(2v2—1)
Izracunaj ploscino zanke krivulje
7(t) = (2t — ¢, 2% — t%)

¢e ves, da je tocka (0,0) samopresecisce krivulje.

Resitev: 1%
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a3, a>0.

29. (astroida). Dana je krivulja 23 + y
(a) Parametriziraj dano krivuljo.
(b) Izracunaj obseg astroide.
(c) Irac¢unaj plosécino lika, ki ga omejuje.
Resitev:

(a) o =acos®t, y = asin®t

30. Izracunaj loéno dolzino krivulje r = ¢=3% me kotoma ¢ = 0 in ¢ = oo.

V10

Resitev: 3

31. Izracunaj ploscino in obseg obmocja, ki ga omejuje srénica

r(¢) =1—cose, ¢ €0,2n].

Resitev: P =3 0=38

32. (lemmiskata). Skiciraj krivuljo (2% + y*)*> = 2? — »? in izracunaj plos¢ino lika, ki ga
omejuje. Namig: polarne koordinate.
Resitev: P =1
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33. Integralski kriterij za vrste. Ugotovi, ali naslednje vrste konvergirajo.
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Resitev: divergira
Resitev: konvergira
Resitev: konvergira

Resitev: konvergira



