Algebraicne krivulje
(19.3.2010)

. Dokazi naslednji trditvi.

(a) Polinom p € C[z] ima dvojno niclo natanko takrat, kadar je A, = 0.

(b) Polinom p € Clz,y] je brez kvadratov (je minimalen za krivuljo, ki jo doloca)
natanko tedaj, kadar sta polinoma A7 in AY nenicelna. Pri tem sta A7 oziroma
AY diskriminanti polinoma p glede na spremenljivko x oziroma y.

. Dana je afine algebrai¢na krivulja C : (22 +y?)?+ 322y —1> = 0 (triperesna deteljica)
in neka premica p, ki gre skozi tocko (0,0). Izracunaj preseéno veckratnost p in C v

tocki (0,0).

. Dana je projektivna algebrai¢na krivulja C : 2° — y2? = 0 in neka premica p, ki gre
skozi tocko [0, 1,0]. Izracunaj presecéne veckratnosti p in C.

. Dana je afina algebrai¢na krivulja C : 2* —y* = 1 in neka premica, ki gre skozi tocko
(1,0). Izra¢unaj presecno veckratnost p in C v neskonénosti.

. Izracunaj presecno veckratnost krivulje
' — 32%® + 2y% — 5lay? 4+ 3622 + T4y — 85 =0

in premice
y—xr—1=0
v tocki (0,1) in v tocki (1,2).
. Pokazi, da naslednji krivulji nista algebraic¢ni krivulji:
(a) cikloida (to je krivulja, ki jo opise tocka na obodu kroga s polmerom 1, ko se
ta kotali po z osi),

(b) graf funkcije f(l') _ 1+sin§10ﬂ'z) et 4 1fsin§10ﬂz)e§‘




