
LINEARNA ALGEBRA 2020/21
26. VAJE: 28. 4. 2021

1. Naj bo A realna antisimetri�na matrika. Pokaûi, da ima A samo imaginarne lastne
vrednosti, matrika I ≠A je obrnljiva, U = (I +A)(I ≠A)≠1 je ortogonalna(unitarna)
in A je podobna diagonalni matriki (nad C).

2. Naj bo V vektorski prostor s skalarnim produktom in W podprostor z ortonormi-
rano bazo {b1, . . . , bn}. Naj bo preslikave P : V æ V definirana z

Px =
nÿ

j=1
x, bjbj

Pokaûi, da je P 2 = P in P ú = P .
Naj za preslikavo Q velja Q2 = Q in Qú = Q. Pokaûi, da je im Q = ker Q‹.

3. Poiö�i diagonalizacijo matrike A z ortogonalno prehodno matriko
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sebiadjungirana, normalna, unitarna?

5. Dolo�i vse pare vektorjev a, b œ Cn, za katere je preslikava x ‘æ Èx, aÍb normalna,
sebiadjungirana.

6. Za normalno matriko A pokaûi:

a) ker A = ker Aú

b) im A = im Aú

c) �e je ker A ™ im A , potem je A obrnljiva.
d) �e je A2 = 0, potem je A = 0.

7. Naj bo V vektorski prostor nad C. Pokaûi, da je A = 0 natanko tedaj, ko je
ÈAx, xÍ = 0 za vse x œ V . Pokaûi, da trditev ne velja za vektorske prostore nad R.
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