Teorija mere: 2. kolokvij
25. 1. 2016

Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Vse odgovore dobro
utemelji. Veliko uspehal

Ime in priimek

1. naloga (25 tock)

Utemelji, da obstaja limita
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2. naloga (25 tock)

Naj bo f taka nenegativna merljiva funkcija na merljivem prostoru (X, A, 1) s pozitvno mero,

da za vsak n € N velja
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Nasvet: Integriraj funkcijsko vrsto > f™. Ali je dobljeni integral neskonéen?
n=1

e L' (u).

Dokazi, da je 0 < f < 1 skoraj povsod in dokazi, da je



3. naloga (25 tock)

Naj bosta up in v o-konéni meri na merljivem prostoru (X,.A) in naj bosta pg in ve o-konéni
meri na merljivem prostoru (Y, B). Naj velja v; < up in vy < pa.

a) Dokazi, da velja v1 X vo < p1 X po.

b) Utemelji, da obstajata Radon-Nikodymova odvoda % in S—Z;
c) Dokazi, da velja
d(l/l X 1/2) dl/1 dl/2
——(x,y) = —(x) - —(y).
d(p1 % Mz)( v) du dpz ®)



4. naloga (25 tock)

Naj bo (X, A, u) merljiv prostor in p € N. Naj bosta f in g nenegativni merljivi funkciji, kjer je
g € LP(p).

a) Ceje 0 < f < g, pokazi, da je f € LP(p) in || fllp < llgllp-
b) Ce je f € LP(u), dokazi ||g|[p + If1Ip < [If + gllb-
c) Ceje0< f<g, pokazi |lg — fI[p < llgllh — Il f].

d) Ce jep =1, pokazi, daje | f + gl = || fll + Ilg]:-



