2. kolokvij iz Teorije mere
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1. S pomocjo dolo¢enega integrala primerno izbrane nenegativne funkcije dokazi, da

velja

o+l 4
2. Naj bo {am }men kompleksno zaporedje. Naj bo {a@m.n}mnen tako dvojno zaporedje
kompleksnih Stevil, da za vsak n € N velja lim,, o0 @y = ap. Ce obstaja taka
absolutno konvergentna vrsta ), b,, da pri vsakem m € N velja |a, | < |b,| za

vse n € N, dokazi, da velja
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3. Naj bosta v in A kompleksni meri na merljivih prostorih (X, A) in (Y, B). Dokazi,
da obstaja na produktni o-algebri A ® B natanko ena taka kompleksna mera v x A,
daje (v x A\)(A x B) = v(A)A(B) za poljubni A € A in B € B. (Navodilo za dokaz
eksistence: s pomocjo Radon-Nikodymovega izreka reduciraj dokaz na pozitivni meri

V] in |A[)

4. Naj bo A realna mera na merljivem prostoru (X, A).

(a) Ce velja A(X) > 0, potem je A pozitivna mera. Dokazi ali poisci protiprimer!

(b) Ce za totalno variacijo |A| mere A velja |A|(X) = A(X), dokazi, da je A konéna

pozitivna mera.



