—/
Teorija mere: 1. kolokvij 3888 83888

8380 83356
11. 12. 2012 0000 00000

. Sedez (2.03)
Cas pisanja je 120 minut. Mozno je dose¢i 100 tock. Veliko uspehal

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo X neprazna mnozica in A konéna algebra na X. Dokazi, da obstajajo mnozice F1, ..., E, €
A, ki zadoscajo:

a) (10) Ce je A € A vsebovana v neki od mnozic Ej, potem je A = E; bodisi A = 0.
b) (6) Mnozice Ej, ..., E, so paroma disjunktne.

¢) (9) Vsaka mnozica iz A je konéna unija nekaterih mnozic Ey, ..., E,.

2. naloga (25 tock)

Naj bo f z leve zvezna narascajoca funkcija na realni osi in py pripadajoca Lebesgue-Stieltjesova
mera na (R, Bg).

a) (15) Najbo a < b. Dokazi, da je pi¢([a, b]) = f(bs)— f(a), kjer je f(by) desna limita funkcije
f v tocki b.

b) (10) Dokazi, da je f zvezna natanko takrat, ko za vsak a € R velja pr({a}) = 0.

3. naloga (25 tock)
Naj bo f narasc¢ajoca funkcija na realni osi. Dokazi naslednji trditvi:
a) (15) Funkcija f je Borelovo merljiva.

b) (10) Funkcija F, definirana s predpisom
F(t)=inf{x e R: f(z)>t},

je Borelovo merljiva.

4. naloga (25 tock)

Izracunaj
"onlr4n—1 22012

dz.

.
e 1 2n2a3 4 2na? + 1 €

M o w




