Teorija mere: 1. izpit 3888 83888

5. 2. 2014 0000 00000
Sedez (2.04)

Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspeha!

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo X neprazna mnozica in F podmnozica potenéne mnozice mnozice X. Naj bo Fy = FU{0}
in
.7:1:]:0U{AC: AE.FQ}.

Mnozico Fa definirajmo kot druzino vseh konénih presekov mnozic iz Fi, mnozico F3 pa defini-
rajmo kot druzino vseh konénih unij mnozic iz F». Dokazi, da je F3 enaka algebri, generirani z

F.

M o w




2. naloga (25 tock)

Definirajmo zaporedje funkcij { f,, }nen na naslednji nacin:
A=xpu, F2=V2x1, fs=V2uy

inzan>1

f2n+k:2%><[ USSR k=0,...,2" —1.

on+129n+T

a) Ali zaporedje { fy, }nen konvergira skoraj povsod proti kaki merljivi funkciji na [0, 1] glede na
Lebesgueovo mero?

b) Ali zaporedje {f,}nen konvergira po meri proti kaki merljivi funkciji na [0, 1] glede na Le-
besgueovo mero?

c) Ali obstaja

lim fndm?
n—oo [071]

V primeru, da obstaja, jo izrac¢unaj.

Vse odgovore dobro utemelji!



3. naloga (25 tock)

Naj bo f € L*(R,m). Dokazi, da obe limiti
lim fdm in lim fdm
t—o0 (,00) t—o0 (—00,t)

obstajata in ju izra¢unaj. Za poljuben t € R izrac¢unaj

/ flx 4+ t)dm(z).
R

Vse odgovore dobro utemelji.



4. naloga (25 tock)

Naj bo A taka kompleksna mera na merljivem prostoru (X, A), da je |A\[(X) = A(X). Dokazi, da
je A pozitivna mera.



