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. Sedez (2.02)
Cas pisanja je 120 minut. Mozno je dose¢i 110 tock. Veliko uspehal

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (35 tock)

Naj bo X neprazna mnozica, A, C P(X) narascajoce zaporedje podmnozic v P(X) in A =
U2, An. Naslednje trditve bodisi dokazi bodisi ovrzi s protiprimerom.

a) (9 tock) Ce so vse A, polalgebre na X, potem je A polalgebra na X.
b) (8 tock) Ce so vse A, algebre na X, potem je A algebra na X.
c) (8 tock) Ce so vse A, o-algebre na X, potem je A o-algebra na X.

d) (10 tock) Dodatna naloga: Naj bo za vsak m € N p,, taka mera na algebri A,,, da za
n > m velja pn|a, = pm. Definirajmo preslikavo p na A s predpisom p(A) = p,(A), ¢e je
A € A,. Tedaj je u mera na algebri A.
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2. naloga (25 tock)
Naj bo f dvakrat odvedljiva narascajoc¢a konveksna funkcija na realni osi.
a) (6 tock) Utemelji, da obstajata Lebesgue-Stieltjesovi meri g in gy

b) (19 tock) Naj velja iy = pugp. Doloci mero py in izracunaj ps([0,1]).



3. naloga (25 tock)

Naj bo (X, A, p) merljiv prostor s pozitivno mero. Za zaporedje {E;, }nen merljivih podmnozic
mnozice X definirajmo zaporedje merljivih funkcij { fy, }nen s predpisom f,, = xg,, . Naj zaporedje
{fn}nen skoraj povsod konvergira proti funkciji f. Dolo¢i funkcijo f.



4. naloga (25 tock)

Naj bosta A in B podmnozici v R. Definirajmo mnozico
A+B={z+y: z€ A, yec B}

a) (12 tock) Ce je A zaprta in B kompaktna, dokazi, da je mnozica A + B zaprta.

b) (13 tock) Ce sta A in B zaprti, dokazi, da je mnozica A + B F,-mnozica.



