Teorija mere: 1. izpit

—
9. 2. 2015 8338 8838
. 8838 88883
Cas pisanja je 120 minut. Mozno je doseci 100 tock. Vse odgovore dobro Sedez (3.05)
utemelji. Veliko uspehal

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo X neprazna mnozica in £ C X poljubna neprazna podmnozica. Definirajmo
A={FCX: ECFali ECF}.

a) Dokazi, da A o-algebra na X.

b) Dolo¢i potreben in zadosten pogoj, da je A = P(X).

c) Naj bo z € C poljuben. Poiséi primer kompleksne mere p na (X, A), da velja u(F) = z, ¢e
je ECF.
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2. naloga (25 tock)
Naj bo (X, A, p) o-koncen merljiv prostor in p € [1, 00).

a) Pokazi, da obstaja strogo pozitivna funkcija f € LP(u), t.j., obstaja taka nenegativna funkcija
f € LP(u),daje f(x) >0 za vsak x € X.

b) Naj bo f € LP(u) strogo pozitivna funkcija. Dokazi, da je mnozica
{g € LP(u) : obstaja tak A >0, da je |g| < Af skoraj povsod}

gosta v LP(pu).



3. naloga (25 tock)

Naj bo b > a > 0. Z uporabo dvojnega integrala izracunaj
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4. naloga (25 tock)

Naj bosta u in A taki pozitivni meri na merljivem prostoru (X,.A), da je A\ < p. Ce je u
o-kon¢na in A koné¢éna, dokazi, da je Radon-Nikodymov odvod % skoraj povsod nenegativna
funkcija glede na katerokoli od mer p in A.



