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. Sedez (2.05)
Cas pisanja je 120 minut. Mozno je dose¢i 100 tock. Veliko uspehal

Ime in priimek Vpisna Stevilka

1. naloga (25 tock)

Naj bo X neprazna mnozica in 7 topologija kon¢nih komplementov na X, tj., zaprte mnozice
so natanko kon¢ne mnozice in X.

a) Doloci Borelovo o-algebro, generirano s topologijo .

b) V primeru X = R ugotovi, ali sta funkciji f(x) = X[0,0c) in g = X Borelovo merljivi?
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2. naloga

Realno os opremimo z Borelovo g-algebro. Naj bo f taka naraStajoca z leve zvezna funkcija, da
za pripadajoco Lebesgue-Stieltjesovo mero py velja

pp(A+z) = pp(A)

za vse © € R in za vse Borelovo merljive mnozice A C R. Dokazi, da za vse z € R velja

f(@) = f(0) + ps (0, 1))z

Nasvet: Katere so edine translacijsko invariantne Borelove mere?



3. naloga (25 tock)

Naj bo (X, A, 1) merljiv prostor s konéno mero. Ce za zaporedje {f,}neny merljivih funkcij na

X velja
lim / |fnl dp =0,
n—oo Jx 1+’fn|

dokazi, da zaporedje {f,}nen konvergira po meri proti 0.




4. naloga (25 tock)

Funkcija I": (0,00) — (0, 00) je podana s predpisom

F(a;):/ t"le~tat.
0

Dokazi, da je funkcija x — In(I'(x)) konveksna funkcija na (0, 0o).
Nasvet: Zapisi '(Az+puy) za0 < A\, < 1 in A+pu = 1 ter uporabi Holderjevo neenakost.



