Diskretne strukture 2 — 2. kolokvij
13. maj 2015

Cas pisanja je 90 minut. Mozno je doseci 100 tock. Vse odgovore je treba dobro utemeljiti. Veliko
uspehal

1. naloga (20 tock)
a) (5) Zapisi vse delitelje nica v Zg.

b) (5) Najbon € N, n > 2 in naj bo a & {0,1} resitev enacbe 2> = z v Z,,. Dokazi, da sta a
in (a — 1) delitelja ni¢a v kolobarju Z,,.

c) (10) Poisci vse resitve enacbe 22 = v Zr7.

2. naloga (20 tock)
a) (5) Zapisi poljuben polinom stopnje 5 v najmanjsem idealu v Q[z], ki vsebuje 2% + 1.

b) (15) Poiséi najmanjsi ideal v Q[x], ki vsebuje 22 — 4 in 22 + z — 6.

3. naloga (30 tock)

a) (10) Poisci vse nerazcepne polinome stopnje 3 nad Zs z vodilnim koeficientom 1 in koefici-
entom pred z? enakim 0.

b) (5) S pomocjo prejsnje tocke definiraj obseg moci 27.

c) (10) Spomni se, da je multiplikativna grupa konénega obsega zmeraj ciklicna. V obsegu iz
prejsnje tocke poisci generator multiplikativne grupe.
Namig: z. Naj bo x'3 = q(x) - p(x), kjer je prosti ¢len od p enak 1. Kakien mora biti q(z)?

d) (5) Ali tvoj obseg premore element reda 37 Kaj pa 137 Ce je odgovor da, Zeljeni element
tudi zapisi.

4. naloga (30 tock)

a) (15) Narisi graf Cay (24 % Zs,{(~1,0), (1,0), (0,—1),(0,1)}).

b) (15) Dokazi, da vsak Cayleyjev graf Cay(G, S) abelove grupe G, kjer S vsebuje vsaj dva
x,y, ki nista eden drugemu inverzna, premore cikel dolzine 4.



