Kombinatorika: 1. izpit
1. 2. 2012

Cas pisanja je 100 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspehal

1. naloga (25 tock)

Naj pr(n) oznacuje Stevilo particij (razclenitev) Stevila n s k deli in naj gix(n) oznacuje stevilo
particij (razclenitev) stevila n s k razliénimi deli. Dokazi, da je

ak (n + (’5)) = pi(n).

2. naloga (25 tock)

Naj a, oznac¢uje Stevilo n-ciklov w v &,,, za katere velja w(i) Z i+ 1 (mod n) zai = 1,...,n.
Tako je ag = 1, ker je za n = 4 edini tak cikel (1,4, 3,2). Poiséi a,.

3. naloga (25 tock)
Dana je rekurzivna enacba

Gnt2 — 3ant1 + 2a, = Cp, ag=a1 =0,

kjer je C,, = %—‘rl(%?) Catalanovo Stevilo.

a) Izracunaj F'(z), obicajno rodovno funkcijo za zaporedje (an)n>0-
Namig: Obicajna rodovna funkcija za (Cp)n>0 je (1 — /1 —4x)/2x.

b) Doloé¢i asimpototiko a,. Se pravi, dolo¢i A, B, C, za katere velja

an ~ AnPC™.

4. naloga (25 tock)

a) Poisci vseh 12 simetrij tetraedra.
Namig: Kaj je kompozitum rotacij okoli dveh razli¢nih osi?

b) Izracunaj Zg(t1,ta,ts,ts), kjer je G grupa simetrij tetraedra, ki deluje na ogliscih tetraedra.



