Kombinatorika: 2. kolokvij
18. 1. 2012

Cas pisanja je 100 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspehal!

1. naloga (20 tock)

Naj bo P kon¢na delno urejena mnozica z 0in 1. Dokazi, da je
M(a,/l\) =cy—C+cp—c3+ ...,

kjer je ¢; stevilo verig dolzine ¢ med 0in 1.
Namig: Kaj je (¢ —1)%(0,1)?

2. naloga (25 tock)
Poisci resitev naslednje rekurzivne enacbe:

2n+3

ant2 — 4any1 +4a, =n—2 — , ag=0,a; =1.

3. naloga (30 tock)
Naj a(n, k) oznacuje Stevilo permutacij v &,, s k fiksnimi tockami.

a) Dokazi, da je za fiksen k

o n k _—x

xr xr €

n=0

b) Izracunaj

in rezultat dvakrat parcialno odvajaj po y.

c) S pomocjo prejsnje tocke poiséi povpredje in varianco stevila fiksnih tock permutacij v &,,.

4. naloga (25 tock)

a) Opisi komponente (enostavnega neusmerjenega) grafa, v katerem imajo vse tocke stopnjo 1
ali 2.

b) Naj bo a, stevilo grafov na [n], v katerih imajo vse tocke stopnjo 1 ali 2. Izra¢unaj ekspo-
nentno rodovno funkcijo za a,.



