Kombinatorika: 2. kolokvij
14. 1. 2016

Cas pisanja je 100 minut. Mozno je doseci 100 tock. Veliko uspehal

1. naloga (25 tock)

Naj a, oznacuje Stevilo nacinov, da n ljudi razvrstimo v neprazne cakalne vrste, potem pa te
vrste cikliéno uredimo. Tako je ag =0, a; = 1,a92 = 3 in ag = 14.

(a) Izracunaj a, preko izreka o kompoziciji.

(b) Formulo za a,, iz tocke (a) dokazi Se bijektivno.

2. naloga (25 tock)
Dana je rekurzivna enacba

2n
n

ap+2 — 2ap4+1 + ap = < >’ ap = ay = 0.

(a) Izracunaj F(z), obi¢ajno rodovno funkcijo za zaporedje (an)n>0-
Namig: Obicajna rodovna funkcija za desno stran zgornje rekurzivne enacbe je 1/4/1 — 4.
(b) Doloéi asimptotiko a,. Se pravi, doloc¢i A, B, C, za katere velja

an ~ AnBC™.

3. naloga (25 tock)

(a) Dokazi, da je najvisja potenca Stevila 2, ki deli stevilo n!, enaka 272" kjer je so(n)
vsota Stevk Stevila n v dvojiskem zapisu.

(b) Dokazi, da je najvisja potenca stevila 2, ki deli Catalanovo stevilo C),, enaka 2s2(nt1)—1

4. naloga (25 tock)

Naj bo P lokalno konéna delno urejena mnozica. Definirajmo A € I(P, K) takole:
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Opisi pomen naslednjih vrednosti za elementa x,y € P, z < y:

)
) (C-(A=1)(z,y),

(c) (A= 1)*(z,y), kjer je k naravno stevilo,
) 2= N (y).



